Klaséwka 2, matematyka A, 13 grudnia 2005

Na rozwigzanie wszystkich zadan jest 90 minut

Rozwiazania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem piszacego, jego nr.
indeksu oraz nazwiskiem osoby prowadzgcej ¢wiczenia i nr. grupy ¢wiczeniowej.

Nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréow, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen elektronicz-
nych; jesli ktos ma, musza by¢ schowane i wylaczone!

Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktore zostaly

udowodnione na wykladzie lub na é¢wiczeniach.
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1. Niech A= 0 -1 1],AT=( 1 -1 0 ,61:<0>,62:<
0 0 -1 0 1 -1
Znalez¢ macierz B = A- AT i det(B).
Znalezé punkty p; = Bé;, ps = Bés, p3 = Bes.

Zmnalez¢ objetos¢ czworoscianu o wierzchotkach 0, p1, p2 1 p3.

1 -1 0
2. Niech C=| -1 2 —1 |. Znalezé¢ macierz C~1.
0 -1 2
3z +2y+2=1,
3. Rozwiazaé¢ uklad réwnan { 20 + 2y + 2z = 2,
T+ y+z=3.

Wolno skorzystaé z wynikéw uzyskanych w ktéryms z poprzednich zadan, jesli sie uda.

4. Zmalezé f'(z), jedli f(z) =sin(2v3z?2 —z+1—3).
Znalezé g'(z) oraz ¢'(0), jezeli g(0) =0 i g(z) = z%cos (e!/*) dla z #0.

5. Wykazaé, ze dla kazdej liczby « > 0 zachodzi nieréwnosé 6re® +sinz > Tz oraz ze istnieje liczba

NS (0, %) taka, ze jesli 0 < x < 9, to 6ze® +sinz < 71x.

6. W Grodzie Kaczym, na rogu prostopadiych ulic Kaczora Wielkiego i Kaczora Wspaniatego stoi budy-
nek w ksztalcie prostopadioscianu. Sciana budynku réwnolegla do ulicy Kaczora Wielkiego ma 64 m
dtugoéci a Sciana réwnolegta do ulicy Kaczora Wspaniatego ma 27 m diugosci. Pozostale $ciany granicza,
z ogromnym, betonowym placem. Kaczka Dziwaczka idzie nad rzeczke najpierw trawnikiem ulicg Kaczora
Wielkiego, a potem ma skreci¢ w ulice Kaczora Wspaniatego. Musi jednak przej$é¢ obok tego wielkiego
budynku, by uisci¢ optate klimatyczng w kasie, ktéra jest ulokowana we wzmiankowym budynku, w jego
rogu od strony betonowego placu tj. tym, ktéry nie sasiaduje z zadna z ulic. Jest juz zmeczona, wigc chce
skrécié¢ droge idac przez plac. W jakiej odleglosci od skrzyzowania powinna wej$é Kaczka Dziwaczka na
betonowy plac, by idac prosto, przez betonowy plac przejsé po nim jak najkrétszy odcinek nie omijajac
kasy ?

Nalezy zakladadé, Ze trawniki na obu ulicach sq prostoliniowe i sqsiadujq ze Scianami naroznego domu
oraz Ze obie ulice sq bardzo dtugie.

Moze warto cos$ narysowadc.



