Klasé6wka 4, matematyka A, 5 kwietnia 2006

Na rozwiazanie wszystkich zadan jest 120 minut

Rozwigzania réznych zadan maja znalez¢ sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem

piszacego, jego nr. indeksu oraz nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia 1 nr. grupy

¢wiczenioweyj.

Nie

wolno korzystaé z kalkulatorow, telefonéw komoérkowych ani innych urza-

dzen elektronicznych; jesli kto§ ma, musza by¢ schowane i wylaczone!

Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdze-

nia, ktore zostalty udowodnione na wykladzie lub na ¢wiczeniach.

1.

0 0 5 2
Niech M =| 4 3 0 ].Niech v=| —1 |. Znalezé Mv . Znalezé wartosci wlasne
3 -4 0 -2

(rzeczywiste lub zespolone) i wektory wlasne macierzy M . Wykazaé, ze macierz
M ma macierz odwrotng i znalezé wartosci i wektory wlasne macierzy M~1. Wy-
kazaé, ze dla kazdego wektora X € R?® zachodzi réwnosé || M=X| = 5||%||. Napisaé
réwnanie plaszczyzny P C R3 prostopadlej do wektora v przechodzacej przez punkt

0 =(0,0,0). Sprawdzi¢, ze dla kazdego X € P zachodzi MX € P.

. Jaki zbidr opisany jest rownaniem:

(a) Re[(1+1i)z] =2, (b) z24+2z+2=—1, (c) 22+2+2=0.

. Znalezé wszystkie liczby zespolone z, dla ktérych z* — /322 +1 = 0. Znalezé 22006

dla jednej z nich.

. Obliczy¢ [ 2?sin(4z)dx.
. Znalez¢ srodek masy jednorodnego obszaru A = {(z,y): 0<z<m, 0<y <sinz}.
. Obliczy¢ [[° e " sin(2z)dx .

Wzory, ktére moga, cho¢ nie musza, przydac sie:

. . . _ 2tga
sin(2a) = 2sinacos o, tg(20) = T—tgZa”

— 2 o 202 2 _ ctg®a—l
cos(2a)) = cos® @ — sin® = 1 — 2sin“ a + 2 cos® a, ctg(2a) = 2ctga
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