Matematyka A1, klasowka, 25 kwietnia 2005

Na rozwigzanie wszystkich zadan jest 90 minut

Rozwigzania réznych zadan maja znalezé sie na réznych kartkach.

Kazda kartka musi by¢ podpisana w LEWYM GORNYM ROGU nazwiskiem i imieniem piszacego, jego nr.
indeksu oraz nazwiskiem osoby prowadzacej ¢wiczenia i nr. grupy ¢wiczeniowej.

Nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefon6w komoérkowych ani innych urzadzen elektronicz-
nych; jesli kto§ ma, musza byé schowane i wylaczone!

Nie wolno korzystaé z tablic ani notatek!

Wszystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia, ktére zostaly

udowodnione na wykladzie lub na ¢wiczeniach.

1. Znalez¢ wszystkie funkcje ', zmiennej ¢, dla ktérych x”(t) — 52/(t) + 6x(t) = t?et + te?! +sin3t + 1.
2. Znalezé wszystkie funkcje z, zmiennej ¢, dla ktérych x”(t) + 82/ (t) + 16x(t) = te*! + t2e~4 + cos(2t) .
3. Niech f oznacza funkcje rézniczkowalna, okreslong na pélprostej (0,00) przyjmujaca jedynie dodatnie
wartosci.
Zmalez¢ réwnanie stycznej do wykresu funkcji f w punkcie p = (t, f (t)) i punkt q, w ktérym ta
styczna przecina pionows o$ uktadu wspétrzednych.
Znalez¢é pole S(t) trapezu o wierzcholkach 0 = (0,0), (¢,0), p, q w zaleznosci od ¢t.
Znalez¢ wszystkie funkcje f, dla ktérych S(t) = 3 dla wszystkich ¢ > 0.
4. Ktoére z nastepujacych zbioréw sa przestrzeniami liniowymi rzeczywistymi:
{(z,y) e R2: y =2z}, {(z,y) €R%: |y| =2|z|}, {(z,y,2) €ER®: x+2y+32=0},
{(z,y,2) € R®:  z+2y+32 =10}, {(z,y) e R2: (2+2y)? =0}, {(z,y) € R?: 22+62y+9y?> =0}.
5. Ktore z nastepujacych zbiorow sa przestrzeniami liniowymi rzeczywistymi lub zespolonymi:
(6.1) zbidr tych funkcji ciaglych f na (—oo,00), dla ktérych f(25) =0;
(6.2) zbidr tych ciagéw (zy,) liczb zespolonych, dla ktérych z,19 = zp41 + 2, + 25 dla n=0,1,2,...;
(6.3) zbidr tych funkcji rézniczkowalnych f na (—oo,0), dla ktérych f'(1) = f(2).



