Klasé6wka poprawkowa, matematyka A, 17 lutego 2005

Nie wolno korzystaé¢ z kalkulatoréw, telefonéw komoérkowych ani innych urzadzen elektro-

nicznych; jesli ktos ma, musza byé schowane i wylaczone!

Nie wolno korzystac z tablic ani notatek!

Wizystkie stwierdzenia nalezy uzasadnia¢. Wolno i NALEZY powolywaé sie na twierdzenia udowodnione

na zajeciach.

Rozwigzanie kazdego zadania nalezy napisa¢ na oddzielnej kartce. Kazda kartke nalezy podpisaé

swoim nazwiskiem, imieniem, numerem grupy ¢wiczeniowej i numerem swego indeksu

Pierwsze kolokwium — zadania 11,12,13; drugie lub trzecie — zadania 21 — 26
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Podac¢ definicje logarytmu liczby = przy podstawie a. Jakie warunki musza spetia¢ liczby a,x, by
. . ’ . z 5

mozna bylo zdefiniowa¢ log, 7  Obliczy¢:  log;, \/ﬁ ,  logs % , o loggos2, log s % .

Podaé definicje sinusa dowolnego kata dodatniego. Rozwiazaé nieréwnosé 1 > |sint| > % i zaznaczy¢

odpowiednie fragmenty okregu x? + y* = 1 (przyjawszy, ze x = cost, y = sint).
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Znalezé granice lim 3n—2n"+15n oraz lim (1 2n
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Zmalez¢ liczby a, b, ¢ takie, ze lim

x—0

Niech f(t) = ccos (wtv/13)+dsin (wtv/13)+sint dla t € R. Obliczy¢ f/(t) i f”(t). Znalezé wszystkie
tréjki liczb w, e, d € R takie, ze dla kazdej liczby rzeczywistej ¢ zachodzi réwnosé
f7(t) +13f(t) + 12sint = 0.

Znalezé granice lim S22 lim YZEL orag hIJIrl (\3/ r+Vr+1—Va+ Sina:) .
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Znalez¢ najmniejsza wartoéé funkeji 2 + % na polprostej otwartej (2,+o0) lub wykazaé, ze ta

funkcja na pétprostej (2,00) najmniejszej wartosci nie ma.
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Znalez¢ calke nieoznaczona [ x23e~*" dx | a nastepnie calke oznaczona niewlasciwa, f71 e % dx.

Niech f(z)=(3—x)¢ (g__xg)); dla wszystkich = # 2. Zachodza réwnosci

’ _5 1) 3 (3—x)? " _10(z*—22° —142% 4542 —27)
f@) =32 -V eorem /0= S oo

dla tych wszystkich liczb x € R, dla ktérych prawe strony wzoréw maja sens. Zachodzi réwnosé

xt — 223 — 142? + 54w — 27 = (z — 11)(z — 22) (2 + pr + q) , gdzie z1 ~ —4,37 i 22~ 0,6 i p* < 4q.
Funkcja nie ma asymptot poziomych, ani ukosnych.
a. Znalez¢ przedzialy,
na ktorych funkcja f jest rosnaca i przedzialy, na ktérych funkcja f jest malejaca;
na ktorych ta funkcja jest wypukta i przedzialy, na ktérych jest wklesta.
b. Znalez¢é punkty, w ktérych funkcja f nie ma pierwszej pochodnej.
c. W jakich punktach funkcja f ma lokalne ekstrema?
d. Znalez¢ punkty przegiecia wykresu funkcji f.
e. Znalez¢ granice jednostronne funkcji f w koricach wszystkich przedzialéw sktadajacych sie na jej
dziedzine.
f. Znalez¢ granice jednostronne funkcji f’ (pochodnej funkeji f) w koncach wszystkich przedziatéw
sktadajacych sie na jej dziedzine.
Naszkicowaé wykres funkcji f uwzgledniajac otrzymane rezultaty.

Informacje przerézne (pozyteczne lub zbedne):

sin—:%; sin%:—g; 1+x<e” dla x €R; sinz <z <tgw, gdy §>z>0;

sin(z +y) =sinzcosy £ sinycosz; cos(z+y) =coszcosy Fsinasiny; cos’z+sinz=1.



