Procesy Stochastyczne 2016/2017
VI zestaw zadan, 1 grudnia 2016r.

1. Znajdz generator (lacznie z dziedzina) dla Poissonowskiej rodziny Markowa.

2. Generatorem infinitezymalnym procesu Markowa o przestrzeni stanéw F = {1,2}

jest
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A= ( S ) .
Zmajdz funkcje przejécia dla tego procesu i jego rozktad stacjonarny.

3. Rozwazmy jednorodng rodzing Markowa (X, P;);>0,i=1,2,3 0 generatorze infinite-
zymalnym

Zakkladamy, ze trajektorie procesu X; sa prawostronnie ciagte. Niech:
7 =inf{t >0: X; # 1}, oy =inf{t > m : Xy = 1}.
Oblicz Eq0;.

4. Wykaz, ze proces Wienera nie posiada rozkltadu stacjonarnego, natomiast miara
Lebesgue’a jest jego miara niezmiennicza. (Uwaga. W definicji miary niezmienniczej
nie trzeba zaktadaé, Ze jest ona unormowana, ani nawet, ze jest skoriczona.)

5. Zalézmy, ze E jest zbiorem co najwyzej przeliczalnym z topologia dyskretna.
Niech (X¢, Py )t>0.2cr bedzie taiicuchem Markowa z czasem ciaglym o przestrzeni stanéw
FE; zakladamy prawostronna ciaglosé trajektorii tego tancucha. Dla I' C E definiujemy

ap:inf{tZO:Xt GF},

oraz m;(I') = E;or. Wykaz, ze dla i € I' mamy m;(I") = 0 oraz, ze dla i ¢ I" takich, ze
A; > 0 zachodzi .
mi(l) =+ + > aijmy(T).
b



