Procesy Stochastyczne 2016/2017
V zestaw zadan, 17 listopada 2016r.
Poélgrupy zwiazane z procesami Markowa i ich generatory

1. Niech X, bedzie rodzina Markowa na dwuelementowej przestrzeni stanéw, o

macierzy przejscia
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Znajdz generator pélgrupy generowanej przez proces X;.

2. Generator procesu Wienera. Niech A bedzie generatorem pélgrupy zwiazanej
z procesem Wienera w R, Wykaz, ze dla f € C2(R?) mamy f € Dy oraz Af = %A I
Uwaga. C?(RY) oznacza funkcje klasy C? : RY — R ograniczone i jednostajnie ciagle
wraz ze swoimi pochodnymi do rzedu 2 wlacznie. Wskazowka: wzor Taylora.

3. Rezolwenta jednowymiarowego procesu Wienera. Wykaz, ze dla jedno-
wymiarowego procesu Wienera

Ryf(x) = \/15 /R Fly)e YN vldy, Ao,

4. Wykaz, ze dla jednowymiarowego procesu Wienera mamy D4 = C2(R).

5. Generator procesu Ornsteina-Uhlenbecka. Niech X; = e !W_2. Znajdz
Af dla dostatecznie gladkiej funkcji f.

6. Niech (W, Py)>02cr bedzie jednowymiarows rodzing Wienera. Znajdz generator
infinitezymalny (wraz z dziedzina) rodzin Markowa:

(a) (|Wi],Py)e>02>0 (proces odbity w zerze),

(b) (W[, Py)i>04>0, gdzie 7 = inf{t > 0: W; = 0}, oraz W] = W;a, (proces zabity
W zerze).



