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1. Niech M,N € M5, ., X € A3(M), Y € A% (N).
(a) Pokazaé, ze dla 0 <t < T

</XdM,/YdN>t = /Ot X,Y,d(M, N),.

Wskazowka. Najpierw pokazaé te réwnosé dla M, N € M%C, X € L2(M),Y € LA(N).

(b) Obliczy¢ E ( JEsdwy - f! Wdes) .

2. Niech 7 bedzie momentem zatrzymania. Obliczy¢ fot sdWisnr.

3. Zalézmy, ze (My)e>0 jest ciaglym martyngalem lokalnym takim, ze My = 0 oraz
limsup, . |M;| = co. Definiujemy 7 = inf{t : |M;| = 5}. Wykazaé, ze M7 € MZE,
EM, = 0 oraz EM2 = (M), = 25.

4. Niech M; = fg e *WedWs. Czy granica My, = limy_,oo My istnieje? W jakim
sensie? Obliczy¢ EM, oraz Var M.

5. Niech M; = fot e*WsdWs. Czy jest to martyngal czy tylko martyngat lokalny?
Obliczyé EM?.

6. Wyznaczy¢ granice (w L)

2n—1 (k+1)/n 2
lim ) / wiaw, | .

7. Korzystajac ze wzoru na catkowanie przez czsci przedstawic fg W2dW, w postaci
nie zawierajacej calek stochastycznych.

8. Przez Vi oznaczamy klase proceséw ciaglych, adaptowanych, ktérych trajektorie

maja wahanie skoriczone na kazdym przedziale [0,¢] dla ¢ < T.
Niech A, B € V§. Wykazad, ze

t t
A By — A()B: = / A dBq +/ BsdAS, 0<t<T.
0 0

W powyzszym wzorze alki sa rozumiane punktowo (dla prawie kazdego w) jako catki
Lebesgue’a-Stieltjesa.



