RP II 2015/16
Zadania na 1 kartkéwke

1. Rzucamy kostka az do momentu uzyskania pierwszej szostki. Znalez¢ wartosé
oczekiwang liczby wyrzuconych wczesniej jedynek oraz wartos¢ oczekiwang sumy oczek.

2. Zmienne losowe 11,792, 73 sa niezalezne o rozkladzie Bernoulliego: P(r; = 1) =
P(r; = —1) = 1. Wyznaczy¢ E(r1|(r1 + r2 + 73)) oraz E(rira|r1 + rars).

3. Zmienne losowe X1, X2, X3 sa niezalezne, jednakowo roztozone i maja wspdlny
rozktad normalny N(0,1). Niech Y1 = X1, Y2 = X1+ X5, Y3 = X7+ Xo+ X3. Wyznaczy¢
(a) E(Ya[Y1), (b) E(Y[Va), (c) E(Ya|Y3).

Wskazowka do (c): moze sie przydaé wyznaczenie takich o, 3 € R, dla ktérych aYa+ (Y3
1 Y3 sq zmiennymi niezaleznymi.

4. X,Y — calkowalne zmienne losowe na przestrzeni probabilistycznej (€2, F,P),
G C F — o—cialo. Wykazaé, ze E(E(X|G)Y) = E(XE(YG)).

5. Zmienne losowe 1, 2 sa niezalezne, o rozkladzie jednostajnym na (0,1). Wyzna-
czy¢:

a) E(&1]61 + &2),

b) E(&1 — &[& + &),

¢) E(&1 + &[61 — &2).

6. Zmienne losowe X, Y sa niezalezne i maja rozklady geometryczne z parametrami,
odpowiednio, 2/3 i 1/3. Wyznaczyé E(2%| min(X,Y)).

7. Zmienna losowa (X,Y’) ma rozklad z gestoscia
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Wyznaczyé E(X|Y) oraz E(X?]Y).



