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1. Niech £ bedzie zmienna losowa o gestosci symetrycznej, tj. fe(—x) = fe(x),
dla dowolnego z € R. Dowies¢, ze dla dowolnego a > 0 mamy: a) Fg¢(0) = 1/2;
b) Fe(a) =1 = Fe(—a); ¢) P[] < a] = 2F¢(a) —1; ) P[l¢] = a] = 2F¢(—a).

2. Zmienna losowa ¢ ma rozklad wykladniczy z parametrem A > 0. Znalez¢ rozklady
zmiennych losowych:

a) 26 — 1, b) V¢, c) min(¢, £2), d) min(¢,2), e) max(|€ — 3[,26 + 1).

3. Wykaz, ze rozklad wykladniczy ma wlasno$é braku pamieci (tzn. jezeli £ ma
rozktad wyktadniczy, to dla dowolnych s,t > 0 mamy P(§ > s+ t|§ > s) = P(£ > t)).
Pokaz, ze rozklad wykladniczy jest jedynym rozkladem ciagltym - tzn. o dystrybuancie
ciagtej - skoncentrowanym na [0, 00), o tej wlasnosci.

4. Zmienna losowa X ma rozklad wyktadniczy z parametrem 1.
a) Wyznaczy¢ rozklady zmiennych [X] oraz {X}.
b) Czy zmienne te sa niezalezne?

5. Zmienna losowa X ma rozkltad normalny N (a,o). Niech Y = f(X). Jakie musi
byé¢ f, by Y mialo standardowy rozktad normalny?

6. & ma rozktad N(2,4). Zapisa¢ prawdopodobienistwa: a) P[0 < ¢ < 3], b) P[|¢] <
1], ¢) P[-1 < ¢ < 1|0 < & < 3] za pomoca dystrybuanty standardowego rozkladu
normalnego, ®(t).

7. (do domu?) Z.1. £ ma rozkltad N (0,1). Wykazaé, ze dla kazdego x > 0

1
#exp(—%ﬂ) <V2P[¢ > z] < ;exp(—%:rz).
8. Zmienna losowa X ma rozklad Cauchy’ego: rozklad o gestosci g(z) = % T Jrle.

Wyznacz rozktad zmiennej losowej Y = %

9. X iY sa niezaleznymi zmiennymi losowymi o ciaglych rozkladach. Wyznacz
P(X =Y).



