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1. Rzucono 3 kosci do gry. Jezeli na zadnych dwoéch kosciach nie wypadt ten
sam wynik, to jakie jest prawdopodobienistwo tego, ze na przyjajmniej 1 kosci wypadta
jedynka?

2. Kostka A ma 4 Scianki czerwone i 2 biale, a kostka B — 4 biale i 2 czerwone.
Losujemy jedna z tych kostek (tylko jeden raz, na poczatku) i nastepnie nia rzucamy.
a) Jakie jest prawdopodobieriswo wyrzucenia $cianki bialej w n—tym rzucie?
b) Jezeli pierwsze dwa rzuty daly w wyniku $cianke czerwona, to jakie jest prawdopo-
dobienstwo tego, ze trzeci tez da Scianke czerwona?
c¢) Pierwsze n rzutéw dalo $cianke czerwona. Jakie jest prawdopodobieristwo tego, ze
rzucalismy kostka A?

3. Rzucamy kostka do momentu wyrzucenia szostki.

a) Jezeli wiadomo, ze pierwszy rzut nie dal széstki, to jakie jest prawdopodobienstwo
tego, ze bedzie potrzeba wiecej niz trzech rzutow?

b) Jezeli wiadomo, ze wykonana liczba rzutéw jest parzysta, to jakie jest prawdopo-
dobienistwo tego, ze n = 27

4. W populacji jest 15% dyslektykéw. Przy tescie diagnostycznym przyjmuje sie, ze
wynik 6 lub wiecej btedéw swiadczy o dysleksji. Kazdy dyskektyk na pewno popekia co
najmniej 6 btedéow. Jednak réwniez nie-dyslektyk moze popelni¢ co najmniej 6 bledow
— dzieje sie to z prawdopodobieristwem 1/10.

Jas popelnil w tescie 6 bledéw. Jakie jest prawdopodobieristwo tego, ze jest dyslekty-
kiem? Jakie jest prawdopodobienstwo tego, ze w kolejnym tescie popelni mniej niz 6
btedow?

5. Trzej strzelcy oddali po 1 strzale do dzika. Wiadomo, ze pierwszy z nich trafia z
prawdopodobienstwem 0, 8, drugi — 0,9, a trzeci 0, 6, i ze wyniki strzelcow sa niezalezne.

a) Jakie jest prawdopodobieristwo tego, ze dzik zostanie zabity?

b) Jakie jest prawdopodobienstwo tego, ze trafia go co najmniej 2 kule?

¢) Wiadomo, ze dzik zostal zabity. Jakie jest teraz prawdopodobienistwo tego, ze trafity
go co najmniej 2 kule?

6. [paradoks Simpsona] Pewnien kraj podzielony jest na dwa wojewddztwa
A1 B.. W wojewddztwie A prawdopodobienstwo skradzenia Toyoty jest wieksze, niz
prawdopodobienstwo skradzenia Fiata, w wojewddztwie B tak samo. Czy mozna stad
wnioskowaé, ze w calym kraju prawdopodobienstwo skradzenia Toyoty jest wieksze, niz
prawdopodobienstwo skradzenia Fiata?

7. Kazda z N urn zawiera m biatych i n czarnych kul. 7 pierwszej urny losujemy 1
kule i przekladamy do drugiej, potem losujemy kule z drugiej i przekladamy do trzeciej
itd. Jakie jest prawdopodobienstwo tego, ze kula wylosowana z ostatniej urny bedzie
czarna?

8. Rozpatrujemy schemat klasyczny, przy czym #£ = p, liczba pierwsza. Pokazaé,
ze w takiej przestrzeni probabilistycznej nie ma nietrywialnych zdarzen niezaleznych.



9. [dylemat wieznia]. W wyniku amnestii, jeden z trzech skazanych na dlugoletnie
wiezienie ma zostaé¢ ulaskawiony (wybdr miedzy nimi jest losowy). Straznicy wiedza
juz, ktéry z wigzniéw: A, B czy C zostanie zwolniony. Wiezien A rozumuje w sposéb
nastepujacy: ,,przekupie straznika, niech poda mi nazwisko takiego z pozostatych dwéch
wiezniéw, ktory nie zostanie ulaskawiony. Jezeli powie mi, ze wiezien B zostaje w
wiezieniu, to wtedy tym szcze$liwym bede albo ja, albo C. Czyli prawdopodobienistwo
mojego utaskawienia to 1/2. Tak samo, jezeli straznik powie mi, ze to C zostaje w
wiezieniu. A zatem teraz moja szansa na uwolnienie to 1/2 a nie 1/3.” Gdzie jest blad
w tym rozumowaniu?



