Zadania na druga kartkéwke

1. Rzucamy nieskoniczenie wiele razy symetryczna moneta. Niech X, oznacza liczbe
ortéw w pierwszych n rzutach. Jakie jest prawdopodobienstwo tego, ze dla nieskonczenie
wielu n zachodzi 4X,, = n?

2. Rzucamy 1 raz symetryczna kostka do gry. Jezeli wypadnie szdstka, to uzysku-
jemy prawo do drugiego rzutu; jezeli drugi raz wypadnie széstka, to do trzeciego itd.
Uzyskane wyniki sumujemy.

(a) Pokazaé, ze prawie na pewno wykonamy tylko skonczenie wiele rzutéw.
(b) Wyznaczy¢ rozklad uzyskanej liczby oczek.

3. Z przedziatu [0, 1] losujemy po kolei i niezaleznie od siebie liczby a1, ag, ... (zgodnie
z prawdopodobieristwem ‘geometrycznym’). Obliczy¢ prawdopodobienistwo tego, ze ciag
an jest od pewnego miejsca malejacy.

4. Rzeczywiste zmienne losowe X oraz eX~!
P(X=1)=1.

maja taki sam rozklad. Pokazaé, ze

5. Zmienna losowa X ma rozklad z gestoscia

1
gx(z) = 5 Co8T 1z =(2).

Oblicz P(4X? > X) oraz wyznacz rozktad zmiennej losowej min(X, 1).

6. Dana jest funkcja f(z) = a(l? — 22)~1/2 dla |z| < [ oraz f(z) = 0 dla |z| > L.
Okresli¢ parametr a w taki sposéb, by f(x) byla gestoscia pewnej zmiennej losowej §.
Wyznaczy¢ jej dystrybuante i prawdopodobieristwo P[0 < £ < 1].

7. Zmienna losowa X ma rozklad o gestodci g(x) = ax?1p ().
(a) Wyznaczy¢ a.
(b) Czy da sie znalez¢ taka funkcje F': R — R, by F(X) mialo rozktad wykladniczy z
parametrem 17

8. Rzucamy 1 raz kostka, a potem tyle razy symetryczna moneta, jaki byl wynik na
kostce. Niech X —liczba uzyskanych ortéw. Wyznaczyé EX.

9. W urnie znajduja sie 3 biate oraz 4 czarne kule. Losujemy kolejno kule z urny,
przy czym jezeli wyciagneliSmy kule czarna, to wrzucamy ja z powrotem do urny, a jezeli
kule biala, to odkladamy ja na bok. Niech X oznacza numer losowania, po ktérym w
urnie bedg same czarne kule. Oblicz EX.



