ZADANIE 4. (Cwiczenia)
Dany jest ciag liczb rzeczywistych
(1) ag, a1, *+*,an, Ay # 0,
oraz drugi ciag liczb rzeczywistych
(2) 20, 21 s 2ot

O ciagu (1) wiadomo, ze wielomian P(x) = ag + a1z + - - - + a,2™ ma pier-
wiastki &1, &, -+, &,, takie ze

[E] < [€af < - <[l

Tworzymy ciag nieskoniczony {zj}r—o12,.. W nastepujacy sposob:

2y = ——(apz0 + a1z + oo + n-12n-1),
aTL
1
Zn+1:—*(a021+a122+ .......... +anzn)7
n
Znt2 = —CT(GOZz +a12z3+ -+ apzny), itd.

n

Niech A bedzie przestrzenia, ktorej elementami sg wszystkie ciggi

¢ = {20,721}

utworzone w opisany sposéb dla ustalonego ciaggu (1) i dla wszystkich moz-
liwych ciagéw (2).

1. Udowodnij, ze przestrzen A jest liniowa i skonczonego wymiaru. Podaj
wymiar tej przestrzeni, wskaz baze.

2. Udowodnij, ze istniaja takie state C, - - -, C,, ze kazdy element z; ciggu
¢ =120, 21, -} moze by¢ jednoznacznie przedstawiony jako

2= Ci&f + -+ Cull.
Jaka role w przestrzeni A odgrywaja ciagi postaci {1, ¢;, jz, <o}

3. Zbadaj do czego i przy jakich warunkach dazy ciag o wyrazach
Zn

Up =
Zﬂn—ly

gdy n — oo.



