zajecia DELTAKLUBU, Plock

Twierdzenie Carnota i Stare twierdzenie japonskie

Twierdzenie Ptolemeusza. Dla dowolnego czworokgta ABCD zachodzi nierow-
nos¢ AB-CD + AD - BC' > AC - BD. Rowno$¢ zachodzi wtedy i tylko wtedy, gdy

na czworokgcie ABC'D mozna opisac okrag.

1. (Twierdzenie Carnota) Niech r i R beda promieniami okregéw, odpowiednio,
opisanego i wpisanego w trojkat ABC, za$ O niech bedzie $rodkiem okregu opisane-
go. Niech x,y, z beda odlegtoéciami punktu O od bokéw, odpowiednio, AB, AC, BC,
przy czym jesli cata najkrétsza droga od O do boku lezy poza tréjkatem ABC, to
odpowiadajaca jej odlegtosé uznajemy za ujemng. Udowodnij, ze v +y+2 = R+7.

2. (Stare twierdzenie japonskie) Dany jest wielokat W wpisany w okrag. Triangu-
lujemy ten wielokat w dowolny sposéb, wpisujemy w kazdy z otrzymanych trojkatow
okrag i liczymy sume dhugosci promieni tych okregéw. Wykaz, ze suma ta nie zalezy

od triangulacji.

Twierdzenie chinskie o resztach

Twierdzenie chinskie o resztach. Dane sq liczby catkowite dodatnie ay,as, . .., ay,
parami wzglednie pierwsze oraz liczby catkowite ri,ry, ..., r,. Wowczas istnieje liczba

naturalna N taka, Ze N = r;(mod a;) dla kazdego i =1,2,... n.

3. Udowodnij, ze istnieje 2007 kolejnych liczb naturalnych, z ktorych zadna nie jest

pierwsza.

4. Udowodnij, ze istnieje 2007 kolejnych liczb naturalnych, z ktérych zadna nie jest
potega liczby naturalnej o wyktadniku wigkszym od 1.

5. Wykaz, ze dla dowolnych liczb p, ¢, r catkowitych dodatnich, parami wzglednie
pierwszych, rOwnanie

ma rozwigzanie w liczbach catkowitych dodatnich z,y, z.
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