zajecia DELTAKLUBU, Plock grupa ponadgimnazjalna

Parzystosé
1. Cgzy istnieja 4 liczby naturalne, ktorych suma i iloczyn sa liczbami nieparzystymi?

2. Czy mozna tak wypehi¢ liczbami tablice o wymiarach
o4 x4
® 5 XD,
by iloczyn liczb w kazdej kolumnie byt liczba dodatnia, a w kazdym wierszu ujemna?

3. Czy konik szachowy moze przejsé¢ z jednego rogu szachownicy 8 x 8 do rogu
przeciwleglego, odwiedzajac kazde pole doktadnie raz?

4. Dany jest 101-kat, posiadajacy o$ symetrii. Udowodnij, ze przechodzi ona przez
jeden z jego wierzchotkow.

5. Cgzy istnieje taki 11-kat i taka prosta, ktora przecina wszystkie jego boki?

6. Na przyjeciu kazdy uscisnat dton kazdego z trzech swoich znajomych. Czy jest
mozliwe, ze na tym przyjeciu obecnych byto 7 0s6b?

7. Marysia i jej przyjaciele usiedli przy okragtym stole. Okazato sie, ze kazda z osob
ma po swojej lewej stronie osobe tej samej ptci, co po swojej prawej stronie. Wérod
przyjaciot Marysi byto siedmiu krasnoludkéw i pewna liczba dziewczat. 1le?

8. Udowodnij, ze liczba 1 +2 4 3 + ... 4+ n jest podzielna przez n wtedy i tylko
wtedy, gdy n jest liczbg nieparzysta.

9. Udowodnij, ze liczba 1+3+54...+ (2k — 1) jest kwadratem liczby naturalne;j.

10. Czy w wyrazeniu 1+ 2 + 3 + ...+ 2007 mozna zmieni¢ pewng liczbe pluséw
na minusy tak, by otrzymana suma byta réwna 20077

11. Dwbch uczonych napisato na 7 kartkach liczby od 5 do 11. Pomieszali kartki
i pierwszy wziat 3 z nich, drugi 2, a ostatnie 2, nie patrzac, wyrzucili. Pierwszy
uczony zajrzal do swoich 3 kartek i powiedziat do drugiego: ”Suma liczb na Twoich
kartkach jest parzysta”. Jakie liczby byty na kartkach pierwszego uczonego?

12. Czy mozna liczby naturalne od 1 do 21 podzieli¢ na pewna liczbe grup w taki
sposob, by w kazdej grupie liczba najwieksza byta réwna sumie pozostatych liczb?

13. v Liczby catkowite dodatnie chcemy podzieli¢ na kilka zbioréw tak, by
zaden zbidr nie zawieral zadnej liczby wraz z jej dwukrotnosciag. Czy jest to w ogdle
mozliwe? Jesli tak, ile co najmniej zbioréw musimy utworzyc¢?

14. ) Czy ostatnia niezerowa cyfra liczby 2007! = 1-2-3-...-2007 jest parzysta?

15. Czy liczbe 1 mozna przedstawi¢ w postaci sumy utamkow % + % + % + é, gdzie
a, b, c,d sa nieparzystymi liczbami naturalnymi?

16. ) Rozwazmy nastepujace liczby: 1, 1+ 1, 1+ 1+ 3, 1+ 3 4 5 + 1 itd. Ktore
z nich sa catkowite? Czy istnieje liczba tej postaci wieksza od 37 Wieksza od 20077

17. +) Mamy 21 liczb catkowitych > 0. Kazde 20 z nich mozna podzieli¢ na dwa
zbiory po 10 liczb o rownych sumach. Wykaz, ze wszystkie te liczby sa rowne.
Czesé powyzszych zadan pochodzi z ksigzki Miniatury Matematyczne 4 wydawnictwa Aksjomat.
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