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Parzystosé 11

16. Na przyjeciu kazdy uscisnal dton kazdego z trzech swoich znajomych. Czy jest
mozliwe, ze na tym przyjeciu obecnych byto 7 os6b?

17. Marysia i jej przyjaciele usiedli przy okraglym stole. Okazalo sig, ze kazda
z 0sOb ma po swojej lewej stronie osobe tej samej plci, co po swojej prawej stronie.
Wsréd przyjaciot Marysi byto siedmiu krasnoludkow i pewna liczba dziewczat. Ile?

18. Udowodnij, ze liczba 1 +2 + 3 4 ... 4+ n jest podzielna przez n wtedy i tylko
wtedy, gdy n jest liczbg nieparzysta.

19. Udowodnij, ze liczba 1+3+5+...4 (2k—1) jest kwadratem liczby naturalnej.

20. Dane sa liczby 1,2,3,4,5,6. Pewne dwie spo$rod nich zwiekszamy o 1. Z no-
wego zbioru szesciu liczb tez wybieramy dwie i zwickszamy kazda z nich o jeden.
Te operacje powtarzamy wielokrotnie. Czy mozemy w ten sposob otrzymacé szesé
rownych liczb?

21. Czy w wyrazeniu 1 + 2 + 3 + ... 4+ 2007 mozna zmieni¢ pewng liczbe plusow
na minusy tak, by otrzymana suma byta réwna 20077

22. Wzdluz ptotu ro$nie 8 krzewoéw malinowych. Liczba malin na kazdych dwéch
sasiednich krzewach rézni sie o 1. Czy w sumie na krzewach moze by¢ 225 malin?

23. Dwoch matematykéw napisato na siedmiu kartkach liczby od 5 do 11. Pomie-
szali kartki i pierwszy wzial trzy z nich, drugi dwie, a ostatnie dwie, nie patrzac,
wyrzucili. Pierwszy matematyk zajrzal do swoich 3 kartek i powiedziat do drugie-
go: "Suma liczb na Twoich kartkach jest parzysta’. Jakie liczby byty na kartkach
pierwszego matematyka?

24. Czy mozna liczby naturalne od 1 do 21 podzieli¢ na pewng liczbe grup w taki
sposob, by w kazdej grupie liczba najwieksza byta réwna sumie pozostatych liczb?

25. Czy liczbe 1 mozna przedstawi¢ w postaci sumy utamkow % + % + % + é, gdzie
a, b, c,d sa nieparzystymi liczbami naturalnymi?

26. (+) Liczby catkowite dodatnie chcemy podzieli¢ na kilka zbioréw tak, by
zaden zbior nie zawieral zadnej liczby wraz z jej dwukrotnoscia. Czy jest to w ogdle
mozliwe? Jedli tak, ile co najmniej zbioréw musimy utworzy¢?

Czesé powyzszych zadan pochodzi z ksigzki Miniatury Matematyczne 4 wydawnictwa Aksjomat.
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