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,
Parzystoscé 1

1. Udowodnij, ze nastepujace pary liczb sa zawsze tej samej parzystosci:
eai |a|a
ea+bia—0b,
ea+bia+0b*dlaa,b>0.

2. Udowodnij, ze jesli iloczyn dwoch liczb jest nieparzysty, to ich suma jest parzysta.
Czy jest prawdziwe twierdzenie odwrotne?

3. Udowodnij, ze jesli iloczyn trzech liczb jest nieparzysty, to ich suma jest niepa-
rzysta. Czy jest prawdziwe twierdzenie odwrotne?

Udowodnij, ze iloczyn dwoch kolejnych liczb jest zawsze parzysty.

Udowodnij, ze iloczyn trzech kolejnych liczb jest zawsze podzielny przez 6.

4
5
6. Cgzy istnieja 4 liczby naturalne, ktorych suma i iloczyn sa liczbami nieparzystymi?
7. Czy kasjer moze wyda¢ 20 zt siedmioma monetami wartosci 1 zt i 5 zt?

8

Na cudownym drzewie roénie 27 ananaséw i 72 banany. Jas zrywa z niego owoce
oburacz, za jednym razem zrywajac zawsze dwa. Ilekro¢ zrywa dwa takie same,
odrasta na nowo jeden banan. Gdy za$ zrywa dwa rézne, odrasta jeden ananas. Jaki
owoc zostanie na drzewie jako ostatni?

9. Czy mozna tak wypetni¢ liczbami tablice o wymiarach
o4 x4
®H XD,
by iloczyn liczb w kazdej kolumnie byt liczba dodatnia, a w kazdym wierszu ujemna?

10. Czy mozna wypelni¢ kostkami domina o wymiarach 1 x 2 szachownice o wy-
miarach

e 5 x 57

® 8 x 87

e 8 x 8, z ktorej usunigto dwa przeciwlegte rogi?

11. Czy konik szachowy moze przejé¢ z jednego rogu szachownicy 8 x 8 do rogu
przeciwleglego, odwiedzajac kazde pole doktadnie raz?

12. Dany jest trojkat prostokatny o bokach dtugosci a, b, c € IN. Czy wszystkie trzy
liczby a, b, ¢ moga by¢ nieparzyste? Czy moga wszystkie by¢ parzyste?

13. Dany jest 101-kat, posiadajacy o$ symetrii. Udowodnij, ze przechodzi ona przez
jeden z jego wierzchotkow.

14. Cgzy istnieje taki 11-kat i taka prosta, ktéra przecina wszystkie jego boki?

15. Wrobbel skacze po drucie tramwajomym. Kazdy skok ma dlugo$é 10 cm. Po
pewnej liczbie skokéw wrobel wrocit na miejsce, z ktérego zaczynat. Wykaz, ze
wrobel wykonal parzysta liczbe skokow.

Czesé powyzszych zadan pochodzi z ksigzki Miniatury Matematyczne 4 wydawnictwa Aksjomat.
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