zajecia DELTAKLUBU, Plock grupa ponadgimnazjalna

Jednoktadnosci
1. Udowodnij, ze srodki bokéw dowolnego czworokata tworza réwnolegtobok.

2. Dane sa okregi o1, 09 styczne wewnetrznie w punkcie S, 0o, wewnatrz oq, oraz
cieciwa AB okregu o; styczna do 0o w punkcie C. Wykaz, ze |{CSA| = |£CSB].

3. Rozlaczne zewnetrznie okregi 01 1 02 83 styczne wewnetrznie do okregu o w punk-
tach odpowiednio A i B. Prosta k, nie rozdzielajaca okregéw o; i 0s, jest do nich
styczna w punktach odpowiednio P i (). Wykaz, ze proste AP i B(@) przecinaja sie
w punkcie nalezacym do okregu o.

4. Roztaczne okregi o1 i 05 0 réwnych promieniach sa styczne wewnetrznie do okregu
o w punktach odpowiednio A i B. Punkt P nalezy do okregu o, proste PA i PB
przecinaja okregi 01 i 0o odpowiednio w drugich punktach C' i D. Udowodnij, ze
proste AB i C'D sa réwnolegte.

5. Okrag o przecina bok AB tréjkata ABC w punktach Py, P,, bok BC' w punktach
Ry i Ry oraz bok AC' w punktach S; i Sy. Proste prostopadte do AB przechodzace
przez P; i P oznaczamy odpowiednio ki i ks, prostopadte do BC' przechodzace
przez Ry i Ry oznaczamy [y 1 [, za$ prostopadte do AC przechodzace przez S i
Sy oznaczamy m; i my. Wykaz, ze jesli proste kq,l; 1 my przecinaja sie¢ w jednym
punkcie, to proste ks, ls i ms réwniez przecinajg siec w jednym punkcie.

6. Dany jest trojkat ABC oraz dodatnia liczba a. Wpisz w ten trojkat taki prostokat
o stosunku bokéw a, by jego dwa sgsiednie wierzchotki nalezaly do boku AB, a
pozostate wierzchotki nalezaly odpowiednio do bokéw BC' i C'A.

7. Dany jest kat wypukly o i punkt B nalezacy do wnetrza tego kata. W kat «
wpisz okrag, przechodzacy przez punkt B.

8. (s/myxoir om)  Nieprzystajace okregi o i 09 lezg jeden na zewnatrz drugiego.
Ich wspdlne styczne przecinajg prosta wyznaczong przez ich $rodki w punktach A
i B. Niech P bedzie dowolnym punktem okregu o;. Udowodnij, ze istnieje srednica
okregu o9, ktorej jeden koniec lezy na prostej PA, a drugi — na prostej PB.

9. Okrag wpisany w trojkat ABC jest styczny do boku AC' w punkcie D, odcinek
DE jest srednicg tego okregu. Prosta BE przecina bok AC' w punkcie F. Wykaz,
ze AF = CD.

10. Przekatne trapezu przecinaja sie w punkcie P, a proste zawierajace jego ra-
miona przecinajg sic w punkcie ). Wykaz, ze prosta PQ) przechodzi przez srodki
podstaw tego trapezu.

11. (Bwgs) W pieciokacie wypuktym ABCDE boki AE i BC' sg rownolegte oraz
|{ADE| = |ABDC|. Przekatne AC i BE przecinaja siec w punkcie P. Udowodnij,
ze |{EAD| = |{BDP| oraz |[£CBD| = |{ADP|.

12. Dany jest szesciokat wypuklty ABCDEF. Kazda z przekatnych AD, BE,CF
dzieli go na dwie czesci o rownych polach. Wykaz, ze proste AD, BE i C'F przecinaja
sie w jednym punkcie.
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