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8. Filemon i Bonifacy graja w nastepujaca gre: na polach nieskonczonej szachownicy
na zmiane stawiaja swoje pionki. Na jednym polu moze sta¢ co najwyzej jeden
pion. Gracz wygrywa, jezeli istnieje na planszy kwadrat 2 na 2, na ktérego kazdym
polu stoi jego pion. Zaczyna Filemon. Czy dla ktéregos z graczy istnieje strategia
wygrywajaca?

9. Na szachownicy umieszczono kroéla szachowego w lewym dolnym rogu (na po-
zycji al). W jednym ruchu mozna go przesunaé o jedno pole w prawo lub o jedno
pole do goéry lub o jedno pole po przekatnej ,,w prawo i do géry”. Gracze wykonu-
ja ruchy na przemian, wygrywa ten, kto pierwszy postawi kréla na pozycji h8 (w
przeciwlegltym rogu). Kto ma strategie wygrywajaca i jaka?

10. Budowniczy i Malarz graja w nastepujaca gre. Budowniczy zaczyna i w kazdym
swoim ruchu buduje odcinek. Nastepnie Malarz w swoim ruchu maluje ten odcinek
na niebiesko lub czerwono. Budowniczy wygrywa, jesli z pewnych trzech jego od-
cinkéw powstanie jednokolorowy trojkat. Czy Malarz moze tak malowaé odcinki, by
Budowniczy nigdy nie wygral? Kto ma strategie wygrywajaca i jaka?

11. Mamy dwa pudetka, w jednym jest n kulek, za§ w drugim k. Ruch w grze polega
na wyrzuceniu wszystkich kulek z dowolnie wybranego pudetka i rozdzieleniu kulek
z drugiego pudetka pomiedzy obydwa tak, by zadne nie byto puste. Gracze wykonuja
ruchy na przemian, przegrywa ten, kto nie moze wykonaé¢ ruchu. Jakie poczatkowe
uktady (n, k) sa wygrywajace dla pierwszego gracza, a jakie dla drugiego?

12. Na szczyt gory prowadzi 1001 stopni. Na kazdym z 500 najnizszych lezy
kamien. Zadaniem Syzyfa jest potozenie kamienia na najwyzszym stopniu, a moze
on jedynie przenosi¢ dowolnie wybrany kamien na pierwszy wolny stopien powyzej
stopnia, na ktérym ten kamien lezat. Zadaniem Hadesa jest przeszkodzenie Syzyfowi
w wykonaniu zadania. Za kazdym razem, gdy Syzyf wniesie jeden kamien wyzej,
Hades zrzuca jeden z kamieni o stopien nizej, o ile ten stopien jest wolny. Czy Syzyf
moze osiggnaé swoj cel?

13. Duwuruchowe szachy polegaja na tym samym, co zwykle szachy, ale kazdy
z graczy wykonuje za kazdym razem dwa kolejne ruchy. Udowodnij, ze gracz grajacy
biatymi (rozpoczynajacy) ma strategie nieprzegrywajaca.

14. (Baltic Way 2003, zad. 8)  Na stole znajduja sie 2003 ciastka. Dwoch graczy wykonuje
ruchy jeden po drugim. Ruch polega na zjedzeniu jednego ciastka lub potowy ciastek
znajdujacych si¢ na stole (czesci catkowitej potowy wszystkich ciastek, jesli jest
ich nieparzysta liczba); co najmniej jedno ciastko musi zostaé¢ zjedzone w kazdym
ruchu. Przegrywa ten, kto zje ostatnie ciastko. Dla ktérego gracza —— pierwszego
czy drugiego — istnieje strategia wygrywajaca?

15. Asteriks i Obeliks graja w obrzydliwg czekolade. Maja tabliczke czekolady
o wymiarach n x k, ktorej narozna kostka zawiera kawatek mydta. Na przemian
odlamuja od czekolady fragmenty, ktore nastepnie musza zjes¢. Lamania mozna
dokona¢ tylko wzdhtuz linii prostej dzielacej kostki. Ten, kto zje kostke z mydtem,
przegrywa. Dla jakich rozmiaréw czekolady Asteriks, ktory chce wygraé, powinien
chcie¢ zaczac gre, a dla jakich powinien uprzejmie ustapic¢ pierwszenstwa Obeliksowi?
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