M«zom/ieékie Elipsa

Elipsa o ogniskach w punktach F,G i o stalej 2a > FG to zbior punktow P
ptaszczyzny takich, ze PF + PG = 2a.

Fakt 1. Styczna w punkcie P do elipsy o ogniskach F,G jest dwusieczna k kata
zewnetrznego w trojkacie PEFG. Jesli punkt G’ jest obrazem G w symetrii wzgledem
k, to punkty F, P, G’ lezg na jednej prostej i F'G’ = 2a.

Fakt 2. Zbior obrazéw G’ ogniska G elipsy, w symetriach wzgledem prostych stycz-
nych do tej elipsy, to okrag o §rodku F'i promieniu 2a.

Fakt 3. Zbior rzutéw prostokatnych ogniska G elipsy na proste styczne do tej elipsy

to okrgg opisany na elipsie.

Fakt 4. Z punktu T poprowadzono proste k, [, styczne do elipsy o ogniskach F, G
odpowiednio w punktach K, L. Wykaz, ze L KTF = LLTG i {TFK = LTFL.

1. Okregi O; = O(A,r1),05 = O(B,13) sa roztaczne wewnetrznie. Znajdz zbior
srodkow okregow stycznych zewnetrznie do jednego oraz wewnetrznie do drugiego.

2. Na ziemi lezy podtuzny, cienki robak (powyginany odcinek) o dtugosci 1. Wykaz,
ze niezaleznie od sposobu jego utozenia, mozna go w catosci przykry¢:
(a) pewnym kotem o promieniu %,

(b) pewnym poétkolem o promieniu 2

5.
3. Udowodnij, ze w dowolnym trdjkacie istnieje elipsa o ogniskach O, H, wpisana
w ten tréjkat, gdzie O to $rodek okregu opisanego, a H to ortocentrum tréjkata.

4. (trom) Dany jest trojkat ABC, w ktérym AC' = BC'. Punkt P lezy wewnatrz
trojkata ABC, przy czym £ PAB = £LPBC. Punkt M jest $rodkiem boku AB.
Wykaz, ze LAPM + £ BPC = 180°.

5. (xwviirom)  Punkty P, Q leza wewnatrz trojkata ostrokatnego ABC, przy czym
LACP = ABCQ i LCAP = £BAQ. Punkty D, E,F sg rzutami prostokatnymi
punktu P odpowiednio na boki BC, C'A, AB. Wykaz, ze kat DEF jest prosty wtedy
i tylko wtedy, gdy punkt @ jest punktem przeciecia wysokosci trojkata BDF'.

6. (urv om)  Sfera wpisana w czworoscian ABCD jest styczna do Sciany ABC
w punkcie H. Druga sfera jest styczna do $ciany ABC' w punkcie O oraz jest styczna
do ptaszczyzn zawierajacych pozostate Sciany tego czworo$cianu w punktach, kto-
re do czworoscianu nie naleza. Wykaz, ze jezeli O jest srodkiem okregu opisanego
na trojkacie ABC, to H jest punktem przeciecia wysokosci tego trojkata.

Dowody faktéw i rozwigzania niektérych zadan bedzie mozna przeczytaé w piSmie Delta w numerach 10 i 11/2010.
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