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Dwusieczne i nie tylko

1. Udowodnij, ze w dwunastokacie foremnym A;A, ... Ay przekatne A;As, A3Ag
i A4Aq; przecinaja sie w jednym punkcie.

2. Dany jest trojkat ABC. Punkty D i E| lezace na prostej AB, sa spodkami
odpowiednio dwusiecznej kata £C' oraz dwusiecznej kata zewnetrznego przy wierz-
chotku C. Znajac dtugosci obu tych dwusiecznych, oblicz pole tréjkata DCE.

3. (tw. o dwusiecznej) W trojkacie ABC dwusieczna kata ABC przecina bok AC

w punkcie L. Wykaz, ze % = }%‘

4. (tw. o spodkach 3 dwusiecznych) W trojkacie ABC punkty D i E sg spodkami dwusiecz-
nych, odpowiednio, £ A i £ B, zas punkt F', nalezacy do prostej AB, jest spodkiem
dwusiecznej zewnetrznej £C. Wykaz, ze punkty D, E, F' sa wspotliniowe.

5. Czworokat ABCD jest wpisany w okrag. Wykaz, ze dwusieczne katow AC B
i ADB przecinaja sie w punkcie nalezacym do tego okregu.

6. Czy dwusieczne dwoch katéw trojkata moga byé prostopadte?

7. Niech M bedzie punktem przeciecia dwusiecznych katoéw przy wierzchotkach A
i B trojkata ABC. Wiedzac, ze L AC'B =+, oblicz L AM B.

8. W trojkacie ABC' zachodzi rownos¢é AB = AC =1 oraz £ B = 72°. Dwusieczna
kata BC' A przecina bok AB w punkcie D. Wykaz, ze AD = BC i wyznacz dtugosc¢
tego odcinka.

9. Wewnatrz trojkata ABC o katach LA = 4B = 50° obrano taki punkt M,
ze AMAB = 30° oraz £MBA = 10°. Na poOtprostej AM obrano taki punkt N,
ze LABN = 30°.

(a) Wykaz, ze punkt N lezy na dwusiecznej kata AC'B.

(b) Wykaz, ze trojkaty BCN i BM N sa przystajace.

(¢) Znajdz miare kata BMC.

10. Udowodnij, ze wysokosci trojkata sa dwusiecznymi katéw trojkata spodkow.

11. Udowodnij, ze pole zadnego tréjkata nie przekracza potowy iloczynu dtugosci
dowolnych dwoch jego bokéw. Dla jakich trojkatéw pole jest rowne potowie iloczynu
dhugosci pewnych dwoch bokow?
12. Udowodnij, ze pole czworokata wypuktego nie przekracza

(a) ab—gcd

(b) (a+c)(b+d)

4 ’
gdzie a, b, ¢, d sa dtugosciami jego kolejnych bokow.
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