zajecia DELTAKLUBU, Plock

Wzér Herona i inne wzory na pole tréjkata

Oznaczenia.
trojkat ABC', boki a, b, ¢ naprzeciwko odpowiednich wierzchotkow
ha, hg, hc — wysokosci
I,14,1p,Ic — $rodki okregéw wpisanego i dopisanych
r, R,ra,rp,rc — promienie okregu wpisanego, opisanego i dopisanych
D, E, F' — punkty stycznosci okregu wpisanego z bokami a, b, ¢
K, L, M — punkty stycznosci okregu dopisanego do kata A z prostymi BC, AC, AB
p= %b“ — potowa obwodu
S — pole trojkata ABC, S = %ahA

Fakty pomocnicze.

1. Wyraz za pomoca a, b, ¢ dtugosci odcinkéw AF, AM, FM.

2. Udowodnij, ze punkt stycznosci okregu dopisanego dzieli obwod tréjkata na po-
towy, czyli AB+ BK = AC + CK.

3. Udowodnij, ze BK = CD.

Wzory na pole tréjkata.

4. Udowodnij, ze S = pr oraz ze S = %bc sin A.
5. Wykaz, ze ryp = pp—r oraz ze T, = (p=b)(p=c)
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6. Udowodnij, ze S =ra(p —a) =r(p—b) =rc(p —c) oraz ze S = \/rrarprc.

7. Wyprowadz wzér Herona S = \/ p(p—a)(p—b)(p — ¢) oraz wyznacz wzor
na r zalezny tylko od a, b, c.

8. Wykaz, ze i + é + % = i + ﬁ + % = % i wyznacz wzory na hu, hg, ho
zalezne tylko od a, b, c.
9. Udowodnij, ze S = Z—fg i wyznacz wzor na R zalezny tylko od a, b, c.

10. Wykaz, ze $rednica okregu wpisanego nie przekracza promienia okregu opisa-
nego, czyli 2r < R.
11. Udowodnij, ze S = 4587¢ = 474
rp+rc TATT

12. Wyraz rarg + rgre + rera przez a, b, ¢ w mozliwie najprostszej postaci.
13. Wyraz & + 3 + — przez r, R w mozliwie najprostszej postaci.
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14. UdOWOde, ze “be =+ Tae + b 1.

15. Sprawdz, jaka postaé przyjmuja powyzsze wzory dla trojkata prostokatnego.

16. Wyprowadz wzory na srodkowa i dwusieczng trojkata zalezne tylko od a, b, c.
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