
termin oddania: wtorek 8.XI.2022.
Ka»de zadanie nale»y odda¢ na osobnej kartce.

GAL seria 2

Zadanie 1. Rozªó» wielomian

W (x) = x4 + 10x2 + 169

na czynniki nierozkªadalne w C[x] i R[x].
Mo»na uzale»ni¢ wynik od k¡ta α = arc cos

(
5
13

)
, czyli jedynego α takiego, »e

cos(α) =
5
13

oraz α ∈ [0, π] .

Zadanie 2. Znajd¹ wszystkie liczby zespolone z speªniaj¡ce

z2

z
=
i−
√
3

10
.

Zadanie 3. Rozwa»my liczb¦ zespolon¡ z = 1+i
√
3

i+1 , oraz zbiór

D = {w ∈ C|Re(iw) > 0} .

a) Znajd¹ a, b ∈ R takie, »e z100 = a+ bi.

b) Naszkicuj zbiór D.

c) Dla jakich k ∈ N speªniaj¡cych 24  k  1 zachodzi zk ∈ D?

Zadanie 4. Rozwa»my zbiory

X = {z ∈ C| Im (z)  |Re (z)|} ,
Y =

{
z ∈ C| Im

(
(1− i)z2

)

∣∣∣Re ((1− i)z2)∣∣∣} .

oraz funkcj¦ f(z) = iz2 + 1. Naszkicuj zbiory X, Y i f(X).

Zadanie 5. Niech F (R,R) b¦dzie przestrzeni¡ liniow¡ (nad Q) funkcji z liczb rzeczywi-
stych w liczby rzeczywiste. Sprawd¹ czy podzbiór

A = {f ∈ F (R,R)|∀n∈N f(n) ∈ Q}

(funkcje z liczb rzeczywistych w liczby rzeczywiste, które przyjmuj¡ warto±ci wymierne
w liczbach naturalnych) jest podprzestrzeni¡ liniow¡ nad ciaªem liczb wymiernych Q?
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