termin oddania wtorek 3.XII.2019.
Nalezy oddac 4 z 5 zadan (w tym 5), kazde na osobnej kartce.
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Zad 1. Niech F(R,R) oznacza przestrzen liniows (nad ciatem R) funkcji z liczb rzeczy-
wistych w liczby rzeczywiste. Rozpatrzmy zbior V) funkcji parzystych czyli

Vi={f € FR,R)Voer f(z) = f(—2)},
oraz zbior Vs funkcji nieparzystych czyli
Vo ={f € FR,R)|Voer — f(z) = f(—2)}.
Pokaz, ze te zbiory sa podprzestrzeniami liniowymi, oraz ze
FR,R) =V, @&V,

(czyli F(R,R) = V1 + Vo i Vi + V5 = {0}).

Zad 2. Czy uklad rownan

6r + 4y + 2z = 4
11z + 7y + 4z =
92 + 4y + 5z = 3

\]

Ma rozwiazanie (w liczbach rzeczywistych)?

Zad 3. Niech V; bedzie podprzestrzenig liniowg R* opisang rownaniem:
T+ 29 +x3 — x4 =0.
Niech Vo = lin((1,t,1,1), (1,0, s,1)). Dla jakich parametrow rzeczywistych s, ¢ zachodzi
a) 1TV
b) Vi+V,=R*
c) inV; = {0}

Zad 4. Rozwazmy uktad réwnan jednorodnych zadany przez macierz uktadu

1 2 3 5 6 7
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1t 1 t t 1
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Oblicz wymiar przestrzeni rozwigzan V; C R” w zaleznosci od parametru ¢ € R.



Zad 5. Rozwazmy przestrzen liniowa W skoniczonego wymiaru n = dim W. Zalézmy,
ze dimW =n > 2. Zal6zmy, ze U # V s3 dwoma réznymi podprzestrzeniami W. Udo-
wodnij, ze:

a) gdy dimU =dimV =n—1 to

dmUNV =n-—2

b) gdy dimU =dimV i dimU NV =n —2 to

U+V =W



