termin oddania wtorek 10.XI1.2019.
Nalezy oddac 4 z 5 zadan (w tym 5), kazde na osobnej kartce.

GAL seria 6

Zad 1. Rozwazmy przeksztalcenie liniowe ¢ : R* — R? dane wzorem
¢($1, T2, X3, ZL‘4) = (1171 + 8[E2 + 3ZL’3 + 61’4 , I + 91’2 + 31’3 + 75(]4 , L1 + 7[E2 + 3ZL’3 + 51’4)

Znajdz bazy i wymiary jadra i obrazu tego przeksztalcenia.

Zad 2. Niech V i W beda przestrzeniami liniowymi nd pewnym ciatlem k. Rozwazmy
podprzestrzenie liniowe V; C V i Wy C W, oraz zbiér

A={¢ e L(V,W)|p(V1) C W1} C L(V, W)

(przeksztalcenia liniowe z przestrzeni V' do W takie, ze obraz podprzestrzeni V; jest
zawarty w W7). Udowodnij, ze A jest podprzestrzenia liniowa.

Zad 3. Dla parametru a € R rozwazmy przeksztalcenie liniowe ¢, : R* — R? dane
wzorem

a1, 2, T3, 74) = (T1—ToF+x3—24 , 201+209+303—14 , T1+3x2+ax3 , T1+TTo+3T3+14)

a) Dla jakich wartosci parametru a zachodzi dimker(¢,) = 17

b) Dla a = —1 znajdz baze jadra i obrazu ¢.

Zad 4. Czy istnieje przeksztalcenie liniowe ¢ : R® — R* takie, Ze:
a) ker() = lin((1, 1,3); (1, 1,2)) a im(¢) = in((0, 1,0,0); (2,7,9, 41)).
b) ker(¢) =lin((1,1,3);(1,1,2)) a im(¢) = lin((1, 1,1, 1)).

Jegli takie przeksztalcenie istnieje to podaj wzor przyktadowego przeksztatcenia spetnia-
jacego warunki.

Zad 5. Niech V bedzie skoficzenie wymiarowa przestrzenig liniowg, a ¢ : V. — V
przeksztatceniem liniowym takim, ze ¢ o ¢ = ¢.

a) Udowodnij, ze ker(¢) @ im(¢) =V

b) Zaktadajac punkt a) wykaz, ze ¢ jest rzutem na im(¢) wzdtuz ker(¢).



