
termin oddania wtorek 12.XI.2019.
Nale»y odda¢ 3 z 4 pierwszych zada« i zadanie 5, ka»de na osobnej kartce.

GAL seria 3

Zad 1. Sprawd¹ czy zbiór

A = {f ∈ F (R,R)|∀n∈Nf(n) ∈ Q}

(funkcje z liczb rzeczywistych w liczby rzeczywiste, które przyjmuj¡ warto±ci wymierne
w liczbach naturalnych) jest podprzestrzeni¡ liniow¡ nad ciaªem liczb wymiernych Q?

Zad 2. Rozwa»my wektory:

α1 = (1, 0, 1), α2 = (2, 3, 4), α3 = (3, 6, 7) ∈ R3

oraz wektor βa = (a, 9, 4). Wyznacz (o ile istniej¡) takie warto±ci parametru a ∈ R, »e

a) βa ∈ lin(α1, α2, α3).

b) Ukªad α1, α2, α3, βa jest baz¡ przestrzeni R3.

Zad 3. Rozwa»my przestrze« liniow¡

V = lin
(
(1, 1, 1, 0), (0, 1, 1, 1), (0, 3, 2, 0)

)
⊂ R4

Rozstrzygnij czy

a) ka»dy wektor (x, y, z, t) ∈ V jest rozwi¡zaniem równania

x+ 2y − 3z + t = 0

b) Ka»dy wektor (x, y, z, t) ∈ V speªnia nierówno±¢ y ­ z.

Zad 4. Rozwa»my wektory:

α1 = (1, 1, 0), α2 = (2, 3, 1), α3 = (5, 6, 2) ∈ R3

Wyka», »e to baza przestrzeni liniowej R3. Znajd¹ wspóªczynniki wektora (0, 1, 0)

Zad 5. Niech V b¦dzie przestrzeni¡ liniow¡ nad ciaªem K, a V1, V2,W ⊂ V jej pod-
przestrzeniami liniowymi

a) Uzasadnij, »e
(V1 ∩W ) + (V2 ∩W ) ⊆ (V1 + V2) ∩W

b) Znajd¹ przykªad, w którym powy»sze zawieranie nie jest równo±ci¡.
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