Topologia, Seria 2:
Topologia lewych przedziatéw na liczbach rzecywistych 7; C P(R) jest zadana przez
7y = {2} U{R} U{(—00,z)|z € R}.

Zadanie 1. Rozwazmy liczby rzeczywiste z topologia lewych przedziatow. Sprawdzié¢ czy
funkcja f: (R, 7)) — (R, 7)) jest ciagla gdy

a) f(z) =a?
b) f(x) =23
Zadanie 2. Rozwazmy liczby rzeczywiste z topologia lewych przedziatow.
a) Znalez¢ domknigcie podzbioru {0} w (R, 7;).
b) Uzasadnié, ze podzbior {—e"|n € N} jest gesty w w (R, 7;).
Zadanie 3 (kolkwium 2014). Niech
K = ({0,1} x [0,1]) U ([0,1] x {0,1}) C R?

bedzie brzegiem kwadratu na ptaszczyznie. Oznaczmy odpowiednio przez K., K., K, K
ten podzbioér z topologia

e cuklidesows,

e wyznaczong przez metryke ,rzeka”,

e wyznaczong przez metryke ,kolejowa”

e podprzestrzeni plaszezyzny z topologia o bazie [a,b) X [c,d), gdzie a,b,¢,d € R,

a<b, c<d.

Zbada¢ wtasnosci tych przestrzeni, wypetniajac ponizsza tabele — nalezy postawi¢ w od-
powiedniej rubryce T, jesli zbior ma dang wlasnosé, lub N, jesli jej nie ma, odpowiedzi
uzasadni¢. Nie trzeba wypetnia¢ zaciemnionego kwadratu.

Wtasnosé K K, | K, | K,
Osrodkowa

Posiada przeliczalng baze

Posiada punkty izolowane H

Zadanie 4. Udowodni¢ lub wskaza¢ kontprzyktad na nastepujace twierdzenie:
Jezeli w przestrzeni topologicznej X kazdy podzbidr jest otwarty lub jest domknigty, to
przestrzen ta jest dyskretna.



