GAL seria 3 - pisemna

Wszystkie odpowiedzi nalezy uzasadnié.
Zadania nalezy odda¢ pisemnie na ¢wiczeniach: sroda 12.X1.2025.

Zadanie 1. Rozwazmy przestrzen liniowa nad cialem liczb zespolonych
V= hn((i’ 1, —1, _1>7 (iv -, 1, _1>7 (1: 0,0, _1)) - C4
a) Rozstrzygnij czy kazdy wektor (z,y,z,t) € V jest rozwigzaniem réwnania

r+y+z+t=0.

b) Rozstrzygnij czy kazdy wektor (z,vy, z,t) € V spelia réwnosé ¢ = —1.

Zadanie 2. Rozwazmy wektory a3 = (1,0,1),a0 = (2,3,4), a3 = (3,6,7) € R3, oraz
wektor 3, = (a,9,4) € R? zalezny od parametru a € R.

a) Rozstrzygnij czy uktad oy, as, as jest liniowo niezalezny?
b) Dla jakich wartosci parametru a zachodzi 3, € lin(ay, ag, as)?
Zadanie 3. Rozwazmy zbior
A ={z € ClRe(z) - Im(z) > 0} .
Narysuj zbiér A. Dla jakich n € N liczba (1 + i - 4/3)" nalezy do A.

Zadanie 4. Liczby 1,3+1i,i—1, v/2-++/3 sa pierwiastkami wielomianu o wspétczynnikach
rzeczywistych. Jaki jest najmniejszy mozliwy stopien tego wielomianu.



