
Rozwi¡zanie

Dla danego (niekoniecznie deterministycznego) automatuA = (Σ, Q, I, F,∆)
skonstruujemy deterministycznyA′ dziaªaj¡cy dla tego samego alfabetu gdzie:

� Q′ = P(Q×Q);

� I ′ = {Id} (tj. {(q, q) | q ∈ Q});

� F ′ = {R | ∃p∈I,q∈F .(p, q) ∈ R ◦R};

� δ′(R, a) = {(p, q) | ∃s. pRs ∧ s
a−→ q}

(tj. R ◦Ra dla Ra = {(p, q) | p a−→ q})

W powy»szym, zªo»enie relacji R i S to R ◦ S = {(p, q) | ∃s.pRs ∧ sSq}.

Wczytuj¡c sªowo wej±ciowe zachowujemy niezmiennik, »e po wczytaniu
pre�ksu v jeste±my w stanie Rv takim »e pRvq ⇐⇒ ze stanu p da si¦ po
sªowie v doj±¢ do q. Po wczytaniu caªego sªowa w ko«czymy w relacji Rw.
Z de�nicji, ww ∈ L(A) ⇐⇒ istniej¡ stany: pocz¡tkowy p, ko«cowy q i
dowolny s »e p

w−→ s oraz s
w−→ q. Dzi¦ki niezmiennikowi, ostatni warunek

jest równowa»ny (p, q) ∈ Rw ◦Rw.
W efekcie, L(A′) = {w | ww ∈ L(A)} =

√
L(A), tak jak chcieli±my.

Zauwa»my, »e gdyby w automacie A′ zamiast stanów ko«cowych F ′ wz-
i¡¢ F ′′ = {R | ∃p∈I,q∈F. pRq}, to otrzymaliby±my automat deterministyczny
równowa»ny A.
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