Algebra Przemienna
zadania na ¢wiczenia, m.in. na 18.11

Zadanie 1
Niech A bedzie dziedzina lokalna taka, ze Spec(A) jest dwuelementowe. Pokaz, ze dla kazdego niezerowego
elementu f € A pierdcien Ay jest cialem.

Zadanie 2
Niech A bedzie pierscieniem, zas M, N modulami nad nim. Niech f: M — N bedzie homomorfizmem
A-modutéw.

(a) Pokaz, ze M = 0 wtedy i tylko wtedy, gdy dla wszystkich m € Specpax(A) zachodzi M, = 0.

(b) Pokaz, ze f jest injekcja wtedy i tylko wtedy, gdy dla wszystkich m € Specyax(A) homomorfizm
fum: My — Ny jest injekcja.

(c) Pokaz, ze f jest surjekcja wtedy i tylko wtedy, gdy dla wszystkich m € Specpax(A) homomorfizm
fum: My — Ny, jest surjekcja.

(d) Pokaz, ze A jest zredukowany wtedy i tylko wtedy, gdy dla wszystkich m € Specmax(A4) pierscien

Ay jest zredukowany.

Zadanie 3
Niech M bedzie A-modutem, za$§ I C A bedzie idealem takim, ze IM = 0. Niech N bedzie A-modulem.
Ktére z ponizszych A-moduléw sa izomorficzne?

(a) M®a N,

(b) M ®4 N/IN,

() M ®u/r (N/IN).
Zadanie 4

Niech A bedzie k algebra, ktéra jest skonczenie wymiarowa jako przestrzen liniowa nad k. Pokaz, ze kazdy
ideal pierwszy w A jest maksymalny.



