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Na herbatce na Il etapie OMa jest $n$  dziewczat i~$n$ chtopcdw. Kazda dziewczyna lubi
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$r$ chtopcédw, a~kazdy  chtopiec lubi $s$ dziewczat. Wykaz, ze jezeli $r+s>n$, to istnieje
para, ktora lubi sie nawzajem, a~jezeli $r+sleq n$ to moze by¢ tak, ze  kazde uczucie jest
nieodwzajemnione. end{problem} begin{problem} Dane sg liczby $a_1,a_2,dots,a_n$ takie,
ze $a_iin {1,-1}$ dla $i=1,2,dots,n$ oraz $$a 1a 2+a 2a 3+dots+a {n-1}Ja n+a na 1=
0.$$ Udowodnij, ze $n$ jest podzielne przez $4$. end{problem} begin{problem} Liczby
dodatnie $a,b,c$ spetniajg $abc=1$. Udowodnij, ze $$frac{a}{b} + frac{b}{c} + frac{c}{a} geq a +
b +c.$$ emph{Wskazéwka: dla liczb o~iloczynie réwnym $1$ mamy jedno mite
podstawienie.} end{problem} begin{problem}[dla Damiana] = W~tr6jkat $ABC$ wpisano
okrag, tak, ze jest on styczny do boku $AB$ w  punkcie $D$. Wykaz, ze okregi wpisane w
trojkaty $ADCS$ i $BDCS$ majg punkt wspdiny. end{problem} begin{problem} Wykaza¢, ze
jezeli $a>3$ jest liczbg catkowitg nieparzysta, to dla dowolnej liczby naturalnej $n$, liczba
$$ar{2"n} - 18$ ma co przynajmniej $n+1$ réznych dzielnikdw pierwszych. end{problem}
begin{problem}  Wykaz, ze kazde dwie sposrdd liczb  [27{2"0} +1, 2M{27{1}} + 1, 27 {272}}
+ 1,dots, 2M2"n}} + 1,dots]  sg wzglednie pierwsze. end{problem}
begin{problem}[dodatkowe] Wielomian $a_nx"n + a_{n-1}x*{n-1} + dots + a_0$ ma
wspotczynniki lezace w~przedziale $[-1, 1]$. Udowodnij, ze nie ma on pierwiastkéw zawartych
w~przedziale $(-infty, -2] cup [2, infty)$. end{problem}  end{document}
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