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begin{problem}  Niech $x, y, z$ beda liczbami catkowitymi. Wykaz, ze jezeli $7big|x"3 + y*3
+ z"3$, to $7big|xyz$. end{problem} begin{problem}  Wykaz, ze jezeli liczby catkowite $x,
y, z$ sg takie, ze $8big|x"2 + y"2 + z"2 - 29, to kt6ras z~liczb $x, y, z$  jest podzielna przez
$4%. end{problem} begin{problem}[Z~123%infty$]  Pokaz, ze dla dowolnej liczby catkowitej
dodatniej $n$ liczba  $27{4*{n}} + 5% jest podzielna przez $213$. end{problem}
subsection*{Zestaw drugi, ostrzejszy} begin{problem}  Znajdz liczby catkowite $n$ bedace
rozwigzaniami rbwnania [ 25*n+4"n+1=10"n+5™+2"n. ] end{problem}
begin{problem}  Rozwigz w~liczbach catkowitych $varphi, psi$ rownanie $varphi*2 +
varphicdot  psi + psi*2 = 7$. end{problem} subsection*{Zestaw trzeci, ostry}
begin{problem}  Znajdz wszystkie rozwigzania réwnania $15A"2 - 7B"2 = 9% w~liczbach
catkowitych $A, B$. end{problem} begin{problem}  Znajdz wszystkie rozwigzania réownania
$5b73 + 110”3 + 13k"3 = 0% w~liczbach  catkowitych $b, o, k$. end{problem}
begin{problem}[Rozwigzania rownania Pella, zadanie teoretyczne] = Chcemy pokazaé, ze
rownanie $x"2 - 2y"2 = 1$ ma nieskonczenie wiele  rozwigzan w~liczbach catkowitych.
begin{enumerate} item Znajdz jedno rozwigzanie $(x_0, y_0)$ tego réwnania. Zauwaz, ze
rownanie mozna zapisac jako [(x_0 -y 0sqgrt{2})(x_0 +y_0sqrt{2}) = 1.]
item Zapisz liczbe $(x_0 + y_0sqrt{2})"2$ jako $x_1 +y_ 1sqrt{2}$, uzasadnij, ze $(x_1,
y_1)$ jest rowniez rozwigzaniem réwnania, item Uzasadnij teze zadania.
end{enumerate} end{problem} end{document}
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