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Grzeszczuka.} begin{problem}  Czy istniejg takie liczby catkowite dodatnie $x, y$, ze $x"2 +
y$oraz  $y"2 + x$ sg kwadratami liczb naturalnych? end{problem}
begin{problem}[Twierdzenie o~dwusiecznej ll]  W~trojkacie $ triangle ABC$ zachodzi
$ABneq AC$. Dwusieczna kata  zewnetrznego $ angle BAC$ przecina prostg $BC$
w~punkcie $E$. Uzasadnij, ze [ frac{BE}{CE} = frac{AB}{AC}. ] end{problem}
begin{problem}  Liczba $A$ powstata z~$B$ przez przestawienie pewnych cyfr. Wykazac, ze

jesli $A + B = 107{10}$, to liczba $AS$ jest podzielna przez $103$. end{problem}
begin{problem}  W~tréjkat wpisano okrag. Wykazac, ze punkty stycznos$ci tego okregu
z~bokami tréjkata sg wierzchotkami tréjkata réwnoramiennego. end{problem} begin{problem}

Ciag liczb naturalnych $a_1 < a_2 < dots$ spetnia warunki $a_1 =1$oraz  $a_{n+1} leq
2n$ dla kazdego $nin mathbb{Z}_+$. Wykazac, ze dla dowolnej  liczby naturalnej $n$ istniejg
wyrazy tego ciggu réznigce sie o~$n$. end{problem} begin{problem}  Na prostej $ell$
danych jest $50% odcinkow. Wykazaé, ze prawdziwe jest  przynajmniej jedno
z~nastepujacych zdan:  begin{enumerate} item pewne osiem odcinkdéw ma punkt
wspolny, item istnieje osiem odcinkdw parami roztgcznych.  end{enumerate}
end{problem} begin{problem}  Liczby dodatnie $a, A, b, B, c, C$ spetniajg réwnosci [
a+A=b+B=c+C=k. ] Wykazac, ze $aB + bC + cA leq k"23$. end{problem}
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