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section{Walcz z~uktadem! (réwnan) 2} subsection{ " Pétniezmienniki"} Czeste, cho¢ na razie
nie na Il etapie OM, sg uktady postaci $y = f(x), z = f(y), x = f(2)$, gdzie $f$ jest pewng funkcja.
Zwykle podstawianie niewiele tu daje. Trzeba zgadng¢ rozwigzania i~pokazaé pewng wtasnosé
$f$, ktora sprawia, ze innych nie ma. Tutaj zwykle b. wazne sg nieréwnosci i~warto$¢
bezwzgledna. begin{problem}  ZnajdZ wszystkie czworki liczb rzeczywistych dodatnich $a,
b, c, d$ spetniajace uktad réwnan [  begin{cases} a=2b"2- 1\ b =2c"2 - 1\
c=2d"2 - 1\ d=2a"2-1. end{cases} ] emph{Wskazéwka: Pot6z $f(x) = 2x2 -
1$. textbf{Narysuj wykres!} Poréwnaj $[f(x)|$ i~$[x|$  w~zaleznosci od $x$.} end{problem}
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begin{problem}  Liczby $x_1,dots,x_{2011}$ sg rzeczywiste dodatnie i~spetniajg uktad
rownan [  begin{cases} x_1MNx_ 2} =x_3\ x_2MNx_ 3} =x_4\ dots\
x_{2011}Mx_1} =x_2. end{cases} ] Wyznacz te liczby. end{problem}

begin{problem}  Udowodnij, ze jesli rbwnanie $ax"5 + bx*4 + ¢ = 0$, gdzie $acneq 0$ ma
trzy rézne rozwigzania $x_1,x_2,x_3$, to rownanie $cx"5 + bx + a=0$ ma trzy rézne
pierwiastki rzeczywiste. end{problem} begin{problem}  Rozwigzac rownanie [
frac{a”2}{4} +b"2 +cM2=ab-ac+2bc ] w~liczbach rzeczywistych $a, b, c$.
emph{Wskazdwka: od czego jest sensownie zacza¢?} end{problem} begin{problem}

Znajdz wszystkie trojki $(x, y, z)$ liczb wiekszych od $1$ spetniajagce  réwnanie [ x+y
+ z + frac{3}{x-1} + frac{3}{y-1} + frac{8{z-1} =  2left(sqri{x+2} + sgri{y+2} + sqrt{z+2}

right). ] emph{Wskazéwka (lub zdziwko) dla patujgcych: jezeli wielomian $f$ jest  stale
nieujemny i~$f(a) = 0% to $f'(a) = 0%, wiec SNWD(f, f')(a) = 0% (to  byto na Serwach).}
end{problem} begin{problem}[Zadanie obliczeniowe] Znajdz pierwiastek nastepujacych
wielomiandéw wiedzac, ze wielomiany te sg stale  nieujemne  begin{enumerate} item
$xM - 11x"3 - 7x"2 + 176X + 5769, item $x76 - x5 - 2x"4 - x"3 + 2x"2 + 3x + 1$.
end{enumerate} end{problem} end{document}
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