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Zadania PDF.

Zrodlo zadan w texu.

% File: zad.tex %  Created: Sun Oct 09 02:00 PM 2011 C % Last Change: Sun Oct
09 02:00 PM 2011 C documentclass[10pt]{article} usepackage{amssymb}
usepackage{amsmath} usepackage{amsthm} textwidth 16cm textheight 24cm oddsidemargin
Ocm topmargin Opt headheight Opt headsep Opt usepackage[polish]{babel}
usepackage[utf8]{inputenc} usepackage[T1]{fontenc} usepackage{polski} usepackage{import}
Yusepackage{MNSymbOol} Yo --------m-mmmmm oo viuzz4pt %
Don't report over-full v-boxes if over-edge is small hfuzz4pt % Don't report over-full h-boxes if
over-edge is small % THEOREMS ------mmmmmmmm oo
newtheorem{thm}{Twierdzenie}[section] newtheorem{cor}[thm]{Wniosek}
newtheorem{lem}[thm]{Lemat} newtheorem{defn}[thm]{Definicja}
newtheorem{tozs}[thm]{Tozsamo$¢} newtheorem{hyp}[thm]{Hipoteza}
newtheorem{useless}[thm]{} newenvironment{sol}[1][Rozwigzanie. ]{ noindentemph{#1} }
{hfillpar} %deflabelproblem{theproblem} deflabelproblem{sectionID{}theproblem({}}
newcounter{problem}[subsection] newenvironment{problem}[1][Zadanie]{
stepcounter{problem} vskip Tmm noindent{textbf{textsc{ #1 } labelproblem}}par} {hfillpar}
defsource#1{\Zrédto: #1} defabs #1{leftvert #1rightvert} renewcommand{thethm}{}
renewcommand{angle}{sphericalangle} renewcommand{vec}[1]{overrightarrow{#1}}
renewcommand{leg}{legslant} renewcommand{geq}{gegslant} renewcommand{dots}{Idots}
subimport{../}{style.sty} %include{style} defheadpicture{../micek-2cm.jpg} defauthor{Joachim
Jelisiejew} defdate{11 pazdziernika 2011} begin{document} section{Kombinatoryka 2}
subsection{Zadania dla mtodszych} defsectionID{M} emph{Inspiracja do zadan pochodzi ze
strony texttt{normalfont www.omg.edu.pl}.} begin{problem}  Kazdy punkt ptaszczyzny zostat
pomalowany jednym z~dwdéch kolorow. Wykaz, ze  istniejg na tej ptaszczyznie dwa punkty
o~takim samym kolorze odlegte 0~$2011cm$. end{problem} begin{problem}  Kazdy punkt
ptaszczyzny zostat pomalowany jednym z~dwdch koloréw, przy ~ czym istniejg na tej
ptaszczyznie punkty réznych koloréw. Wykaz, ze  istniejg na tej ptaszczyznie dwa punkty
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roznych kolorow odlegte 0~$2011cm$. end{problem} begin{problem}  W~pokoju znajduje
sie $2011$ osdb, z~ktorych niektore znajg sie wzajemnie.  Udowodnié, ze mozna znalez¢
dwie osoby majgce tyle samo znajomych. emph{Wskazéwka: dowdd przez zaprzeczenie.}
end{problem} begin{problem}  Wybrano $2*{10}$ r6znych liczb catkowitych dodatnich nie
przekraczajagcych  $2011$. Udowodnij, ze istniejg wsrdd nich liczby réznigce sie 0~$7$. Dla
jakich innych liczb oprécz $7$ umiesz udowodni¢ istnienie takich liczb? end{problem}
subsection{Zadania dla starszych} defsectionID{S} begin{problem}  Sze$¢ okregbw na
punkt wspolny. Udowodnij, ze co najmniej jeden ze Srodkow  tych okregdw lezy na brzegu
lub wewnatrz innego okregu. end{problem} begin{problem}  Dany jest cigg $2010$ liczb
[T=left(0, 1, ,dots, 2009right).] Mozemy wybraé z~tego ciggu dwa dowolne elementy,
pomniejszy¢ jeden  z~nich 0~$1$ oraz powiekszy¢ drugi o~$1$. Czy wielokrotnie tak
postepujac mozemy dojs¢ do ciggu, ktérego wszystkie elementy dajg takg  sama reszte
z~dzielenia przez $2010$? end{problem} begin{problem}  begin{minipage}{10cm}
Na tablicy napisano liczby $1, 2, 4, 5$. Operacja polega na wybraniu dwéch liczb $a$
i~$b$~--- sposrdd napisanych na tablicy~--- i~zastgpieniu ich liczbami $frac{a+b}{sqrt{2}},
frac{a-b}{sqrt{2}}$. Udowodnij, ze za pomoca takich operacji nie mozna otrzymac
na tablicy liczb $1, 2sqrt{2}, 3, 4sqrt{2}$.  end{minipage}begin{minipage}[]{1cm}
mbox{}  end{minipage}begin{minipage}[l{4cm} includegraphics{obrot}  end{minipage}
emph{Zadanie z~$star$: domysli¢ sie, ocb z~rysunkiem.} end{problem} end{document}
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