| powtorzeniiowe -- teoria liczb

Whpisany przez Joachim Jelisiejew
poniedziatek, 12 grudnia 2011 21:37 -

&nbsp;
Zadania PDF.

Zrodlo zadan w texu.

% File: skrypcik.tex %  Created: Sun Dec 11 11:00 PM 2011 C % Last Change: Sun
Dec 11 11:00 PM 2011 C documentclass[10pt]{article} usepackage{amssymb}
usepackage{amsmath} usepackage{amsthm} textwidth 16cm textheight 26cm oddsidemargin
Ocm topmargin Opt headheight Opt headsep Opt usepackage[polish]{babel}
usepackage[utf8]{inputenc} usepackage[T1]{fontenc} usepackage{polski} usepackage{import}
Yusepackage{MNSymbOol} Yo --------m-mmmmm oo viuzz4pt %
Don't report over-full v-boxes if over-edge is small hfuzz4pt % Don't report over-full h-boxes if
over-edge is small % THEOREMS ------mmmmmmmm oo
newtheorem{thm}{Twierdzenie}[section] newtheorem{cor}[thm]{Wniosek}
newtheorem{lem}[thm]{Lemat} newtheorem{defn}[thm]{Definicja}
newtheorem{tozs}[thm]{Tozsamo$¢} newtheorem{hyp}[thm]{Hipoteza}
newtheorem{useless}[thm]{} newenvironment{sol}[1][Rozwigzanie. ]{ vskip 3mm
noindentemph{#1} } {hfillpar} newcounter{problem} newenvironment{problem}[1][Zadanie]{
stepcounter{problem} vskip 3mm noindent{textsc{bfseries #1 theproblem}}\} {hfillpar} defabs
#1{leftvert #1rightvert} renewcommand{angle}{sphericalangle}
renewcommand{vec}[1]{overrightarrow{#1}} renewcommand{leqg}{legslant}
renewcommand{geq}{geqgslant} renewcommand{dots}{ldots} subimport{../}{style.sty}
defsectionwidth{8cm} %include{style} defheadpicture{stala.jpg} defauthor{Joachim
Jelisiejew} defdate{12 grudnia 2011} begin{document} setlength{topmargin}{-1.5cm}
section{TL~--- powtérka I} subsection{Zadania tylko na dodawanie lub tylko na mnozenie}
emph{Dodawanie lub~mnozenie, osobno, tworzg zadania raczej z~kombinatoryki niz TL.}
begin{problem}  Uzasadni¢, ze zbioru liczb ${N, N+1,N+2,dots}$ nie da sie podzieli¢ na
dwa podzbiory spetniajgce warunek:  begin{center} dla dowolnych, by¢ moze réwnych,
elementéw $a, b, c$ textbf{nie} zachodzi $a + b =c$.  end{center} end{problem}
begin{problem}  Przypomnij dowdd, ze jesli SNWD(a, b) = 1$ i~$ab = c"n$ (wszystkie liczby

catkowite dodatnie), to istniejg $t, u$ takie, ze $a =t"n, b = u*n$.  Czy ten dowdd jest
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prawdziwy bez zatozenia, ze $a, b > 0$? A~czy bytby on  prawdziwy, gdyby rozwazy¢
sytuacje z~trzema liczbami $a, b, c$, takimi, ze =~ $NWD(a, b, c) = 1$ i~$abc = d*n$?
end{problem} begin{problem}  Podaj przyktad $12122011$-elementowego zbioru liczb
catkowitych dodatnich $S$, takiego, ze iloczyn ~ dowolnego niepustego podzbioru zbioru $S$
nie jest szescianem liczby catkowitej. end{problem} begin{problem}  Znajdz najmniejszg
liczbe $N$ taka, ze  begin{center} dla kazdego zbioru $N$-elementowego $S$,
ktorego elementami sg liczby catkowite dodatnie o~dzielnikach pierwszych ze zbioru
$p_1,p_2,dots,p_{2011}$, istnieje podzbior $S$ taki, ze jego iloczyn jest szescianem
liczby catkowitej.  end{center} end{problem} subsection{Suma lub liczba dzielnikow}

begin{problem}  begin{enumerate} item vskip -0.5cm przypomnij (wywnioskuj z~postaci
ciggowej) i~udowodnij wzor na ilo$¢ $d(n)$ dzielnikdw naturalnych (i~catkowitych)
liczby naturalnej $n$, w~zaleznosci od rozktadu na czynniki pierwsze, item zréb to
samo dla $s(n)$~--- sumy dzielnikow, item i~dla sumy $2011$ poteg dzielnikow.

end{enumerate}vskip -0.5cm end{problem} emph{Przygotowania do zadania 8.}
begin{problem}  Udowodnij, ze $d(n) leq n/2$ dla $n > N_0$ (wskaz $N_09%). Pokaz, ze dla
$s(n)$ taka nierébwnosé nie zachodzi.\$star$ Uzyj podobnego rozumowania do pokazania, ze
$d(n) legn/2011$  dla $n > N_03$. end{problem} begin{problem}  Niech
$f:mathbb{Z} {>0}to mathbb{Z} {>0}$ bedzie dowolng funkcja, a~$M$  dowolng liczbg
naturalng. Udowodnij, zeciag [ a_1=1,a {n+1}=1f(a_n) mod M, hbox{ dla} n=1,2,dots .
] jest od pewnego miejsca okresowy. end{problem} begin{problem}  Niech $c$ bedzie
ustalong liczbg catkowitg dodatnig. Ciag $(a_n)$ jest  okre$lony przez warunki [ a_ {1}
=1,a_{n+1} =d(a_n) + chbox{dla} n=1,2,dots. ] gdzie $d(m)$ oznacza liczbe
dodatnich dzielnikéw liczby $m$. Wykazac, ze  istnieje taka liczba catkowita dodatnia $k$, ze
ciag $a_k,a_{k+1},dots .$  jest okresowy.  emph{Zrédlo: 57 OM, etap drugi} end{problem}
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