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% File: zad.tex %  Created: Fri Mar 11 02:00 PM 2011 C % Last Change: Fri Mar 11
02:00 PM 2011 C documentclass[10pt]{article} usepackage{amssymb} usepackage{amsmath}
textwidth 16cm textheight 24cm oddsidemargin Ocm topmargin Opt headheight Opt headsep
Opt usepackage[polish]{babel} usepackage[utf8]{inputenc} usepackage[T1]{fontenc}
usepackage{polski} usepackage{import} %usepackage{MnSymbol} %
---------------------------------------------------------------- vfuzz4pt % Don't report over-full v-boxes if
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THEOREMS ------mmmmm oo newtheorem{thm}{Twierdzenie}[section]
newtheorem{cor}[thm]{Wniosek} newtheorem{lem}[thm]{Lemat}
newtheorem{defn}[thm]{Definicja} newtheorem{tozs}[thm]{Tozsamosc}
newtheorem{hyp}[thm]{Hipoteza} newtheorem{useless}[thm]{}
newenvironment{proof}[1][Dowdd. [{noindenttextsc{#1}} {nolinebreak[4]hfillblacksquare$\par}
newenvironment{sol}[1][Rozwigzanie. ]{ noindenttextsc{#1}} {hfillpar}
newenvironment{problem}{noindenttextsc{Zadanie}\} {hfillpar} defdeg{*{circ}}
defsource#1{\Zrédto: #1} renewcommand{thethm}{} renewcommand{angle}{sphericalangle}
renewcommand{vec}[1]{overrightarrow{#1}} renewcommand{leqg}{legslant}
renewcommand{geq}{geqgslant} renewcommand{dots}{ldots} subimport{../}{style}
%include{style} begin{document} section{R6znosci czes¢ Il} begin{enumerate} item Czy
wyrazenie $sqrt{6 + sqrt{6 + sqrt{6 + dots}}}$, o~ktérym wiemy, ze jest liczbg rzeczywista,
jest liczbg naturalng?  item Udowodnij, ze istnieje taka liczba $c$, dla ktérej rownanie
$[xsart[3]{x}] + [ysqrt[3]{y}] = c$ ma co najmniej $17032011$ rozwigzan w~liczbach
naturalnych $x, y$ ($[A]$ oznacza najwiekszg liczbe catkowitg nie wiekszg od $AS).

item Udowodnij, ze kazda liczba wymierna z~przedziatu $(0, 1)$ daje sie zapisac jako
suma utamkéw "“egipskich" tj. o~licznikach réwnych $1$ i~mianownikach bedacych
ro6znymi liczbami naturalnymi, np. [ frac{5}{13} = frac{1}{3} + frac{1}{20} +

frac{1}{720}. ] item Wykaz, ze jesli $n$ jest liczbg catkowitg dodatnia, to [
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frac{6n}{(n+1)(2n+1)} leq 1 + frac{1}{2"2} + dots + frac{1}{n"2} leq 2 - frac{1}{n}. ]
item Udowodnij, ze jesli $a,b,c$ sg dlugosciami bokow tréjkata, to [ sgrt{-a+b+c} +
sgrt{a-b+c} + sqgrt{a+b-c} leq sqrt{a} + sqrt{b} + sqrt{c}. ] item Dowiedz, ze dla
dodatnich liczb $a,b,c$ zachodzi nierownos¢ [ frac{2a+1}{b+c+1} +
frac{2b+1}{a+c+1} + frac{2c+1}{a+b+1} geq 3. ] item Suma nieujemnych liczb
$x_1,dots,x_n$ wynosi $1$. Wyznacz maksymalng wartos¢é wyrazenia [x_1cdot
sqrt{x_2} cdot dots cdot sgri[n]{x_n}.]  source{V LO w~Bielsku Biatej (cze$¢ zadan)}
end{enumerate} end{document}
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