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defdeg{*{circ}} defsource#1{\Zrodto: #1}  include{style} begin{document}
section{Jednoktadno$é} paragraph{Teoria} begin{enumerate} item
begin{defn}Jednoktadnoscig o skali $k$ wzgledem $O$ (ktéry nazywamy Ssrodkiem
jednoktadnosci) nazywamy przeksztatcenie ptaszczyzny ktére kazdemu punktowi $A$
przyporzadkowuje punkt $A'$, taki, ze: begin{itemize} item $A,0,A'$ - na jednej
prostej item $|OA'|=|k||OA|$ item Jezeli $k 0%, to po jedne;. end{itemize}
end{defn} Strasznie formalnie wyszto... Alternatywna definicja: Jednoktadnos¢ jaka jest,
kazdy widzi. Najlepiej mysleé o~jednoktadnosci jako o~takim upgradowanym
podobienstwie, ale ono jest mocno upgradowane, jak Zergling na Ill poziomie
w~poréwnaniu do tego z~l w~sc. item Jednoktadnos¢ przenosi proste na proste, odcinki na
odcinki, okregi na  okregi. Mnozy przez $|k|$ dtugosci. Zachowuije katy i~przenosi punkty
przeciecia na punkty przeciecia. Przenosi rownolegte na réwnolegte.  Z~grubsza zachowuje
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catg geometrie sytuacji. item begin{metathm} Jednoktadno$¢ zachowuje wszystkie
sensowne konstrukcje: przenosi styczne na styczne, srodki okregdw opisanych na srodki
okregow opisanych, ortocentra na ortocentra itp.  end{metathm} item emph{Tylko
informacyijnie. Dla gtebszych rozwazan polecam stare kotka.} Ztozenie dwoch
jednoktadnosci o skalach $alpha, beta$ jest: begin{itemize} item Jednoktadnoscig o skali
$alphabeta$, jezeli $alphabetaneq1$ item Translacjg (tj. przesunieciem o~wektor), jezeli
$alphabeta=1$ (mozna na to patrze¢ jak na jednoktadnosé o nieskonczonym srodku)
end{itemize} end{enumerate} subsection{Zadania} begin{enumerate} item Okrag
wpisany w $triangle ABC$ jest styczny do $AB$ w punkcie $ES$. Niech $EF$ bedzie
$rednicg tego okregu. Okrag dopisany do boku $AB$ tréjkata $ABCS$ jest styczny do tego
boku w $G$. Udowodnié, ze punkty $C,F,G$ sg wspdtliniowe. item Okregi $O_1$ i
$O_2$ sg styczne wewnetrznie w punkcie $P$ ($O_2% ma mniejszy promien od $O_19).
Cieciwa $AB$ okregu $O_18$ jest styczna do okregu $O_2% w $M$. Udowodnié, ze $PM$
jest dwusieczng kata $angle APBS. itembegin{thm}[prosta Eulera] Udowodnic,
ze w tréjkacie nieréwnobocznym $ABCS$ srodek ciezkosci $M$, ortocentrum $H$ i Srodek
okregu opisanego $0$ lezg na jednej proste;. begin{enumerate} item Rozwazy¢
srodki $A", B', C'$ bokow $BC, CA, AB$. Udowodnié, ze $rodek okregu opisanego na
$ABCS$ to ortocentrum $A'B'C'S. item Udowodni¢, ze $rodki ciezkosci $triangle A'B'C'$
i~$triangle ABC$ pokrywajg sie. item udowodnié¢ twierdzenie, stosujac
odpowiednig jednoktadno$c. item znalez¢ stosunek SOM/HMS. end{enumerate}
end{thm} item begin{thm}[okrag Feuerbacha, dziewieciu punktéw] Niech $H$ i~$0$
oznaczajg ortocentrum i~8rodek okregu opisanego na tréjkacie nierownobocznym $ABCS.
Udowodnic, ze begin{enumerate} item istnieje okrag przechodzacy przez $rodki
bokéw i~spodki wysokos$ci $ABC$ (tacznie 6 punktow), item $rodek $F$ tego
okregu lezy na prostej Eulera (prostej $HOS$), jaki jest stosunek $FO/HO$?
item okrag ten przechodzi rbwniez przez srodku odcinkdw tgczacych wierzchotki
z~ortocentrum (+3 punkty). emph{Jeden z~piekniejszych dowodbéw wykorzystuje
odbicia ortocentrum wzgledem bokdw.} end{enumerate}  end{thm}
end{enumerate} subsection{Pompowanie} Zadania ze zbiorku dra~Pompe (na stronie),
ktérych dowody kazdy na 2. etapie powinien pamietaé (i~same fakty takze $ddotsmile$):
begin{center} begin{tabular}[]{|c|c|c|c|c|c|c|c|c|]} hline 9&15&16& 17 & 18 & 33 & 34 &
50 & 63\ hline end{tabular} end{center} subsection{Jedna stereometria na pocieszenie}
begin{problem}  Sfera wpisana w~czworos$cian $ABCD$ jest styczna do $cian $ABC$
i~$BCD$  odpowiednio w~punktach $P$ i~$Q$. Dowiesc, ze $angle APB = angle CQDS$.
end{problem} mbox{}source{Wyktady M.~Kiezy} end{document}
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