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tréjkatach $ABH, BCH, CAH$ majg rowne promienie.  item Niech $n$ bedzie liczbg
naturalng taka, ze $sqrt{1 + 12n"2}$ jest liczbg catkowita. Udowodnij, ze $$2 +
2sgrt{1 + 12n"2}$$ jest kwadratem liczby catkowitej. end{enumerate} end{document}
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Teza orzeka, ze $4x_0$% ma by¢ kwadratem liczby catkowitej. Udowodnimy, ze $x_0$ jest
kwadratem liczby catkowitej, co juz dowodzi tezy. $$x_072-x 0-3n"2=0, x 0(x_ 0-1)
= 3n"2%$ Liczby $x_0, x_0 - 1$ sg wzglednie pierwsze i nieujemne, wiec z rozktadu na
czynniki pierwsze wynika, ze dla pewnych $k,lin mathbb{Z}$: $$x_0 =3k"2 hbox{ i }
x_0-1 =12 hbox{ lub } x_0 =k*2 hbox{ i } x_0-1=3I"2%$ Jezeliby $x_0 - 1 = 3k"2
hbox{i}x 0-1=1"2$to $$3 | x 0=1"2 + 1$$ czyli $1"2 equiv 2 mod 39,
sprzeczno$¢, kwadraty nie dajg takich reszt.\ Ostatecznie $x_ 0 = k"2 hbox{ i }
x_0-1=3I"2$, co dowodzi tezy.\ emph{ Osobom zainteresowanym, czy istnieje
duzo liczb naturalnych $n$ takich, ze $1 + 12n"2§$ jest kwadratem liczby
naturalnej, polecam poczyta¢ o Rownaniu Pella.} end{enumerate} end{document}
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