Prébny Il etap -- 1. dzien

Whpisany przez Joachim Jelisiejew
niedziela, 07 lutego 2010 19:50 -

&nbsp;
Zadania PDF.

&nbsp;
Rozwigzania PDF.

Zrodto zadan w texu.

% File: zadanial.tex % Created: wto lut 02 12:00 2010 C % Last Change: wto lut 02
12:00 2010 C documentclass[10pt]{article} usepackage{amssymb} usepackage{amsmath}
textwidth 16cm textheight 24cm oddsidemargin Ocm topmargin Opt headheight Opt headsep
Opt usepackage[polish]{babel} usepackage[utf8]{inputenc} usepackage[T1]{fontenc}
usepackage{import} Y%usepackage{MnSymbol} %
---------------------------------------------------------------- vfuzz4pt % Don't report over-full v-boxes if
over-edge is small hfuzz4pt % Don't report over-full h-boxes if over-edge is small %
THEOREMS -------- oo newtheorem{thm}{Twierdzenie}[section]

newtheorem{cor}[thm]{Wniosek} newtheorem{lem}[thm]{Lemat}
newtheorem{defn}[thm]{Definicja} newtheorem{tozs}[thm]{Tozsamo$c}
newtheorem{hyp}[thm]{Hipoteza} newtheorem{useless}[thm]{} defmb#1{mathbb{#1}}
defrozw{$ $\textbf{Rozwigzanie}: \} defdeg{*circ}}  subimport{../}{style} %include{style}
defsource#1{\Zrédto: #1} begin{document} section{Dzien pierwszy} begin{enumerate}
item Czy jest mozliwy podziat zbioru $left{ 1,2,dots,33 right}$ na jedenascie zbiorow
3-elementowych, tak, ze w kazdym zbiorze jeden z elementdw jest rowny sumie
pozostatych dwéch?  item Niech $triangle ABC$ bedzie prostokatny z $angle ABC = 90deg$
oraz $|AB| > |BC|$, niech $Gamma$ bedzie pétokregiem o $rednicy $ABS, ktory lezy



images/fiveh10_1.pdf
images/fiveh10_1.pdf
images/fiveh10_1.pdf
images/fiveh10_1r.pdf
images/fiveh10_1r.pdf
images/fiveh10_1r.pdf

Prébny Il etap -- 1. dzien

Whpisany przez Joachim Jelisiejew
niedziela, 07 lutego 2010 19:50 -

po tej samej stronie $AB$ co punkt $C$. Niech $P$ bedzie punktem na $Gamma$, takim,
ze $|BP| = IBC|$ i niech $Q$ bedzie punktem na $AB$ takim, ze $|AP| = |AQ|$.
Udowodnij, ze srodek $CQ$ lezy na $Gamma$.  item Znajdz wszystkie funkcje
$f:mathbb{Z} + rightarrow mathbb{Z} +$ spetniajgce rownanie $$f(f(f(n))) + f(f(n))
+f(n) = 3n$$ dla wszystkich $nin mathbb{Z} +$. end{enumerate} end{document}
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dla wszystkich $nin mathbb{Z} +$. rozw Dla skrétu ztozenie funkcji $t$ $k$ razy
bede oznaczac $f*{(k)}$.\ Po pierwsze, zauwazmy, ze funkcja $f$ jest réznowarto$ciowa:
$$f(n) = f(m) Rightarrow 3n = f(n) + fA{(2)}(n) + fA{(3)}(n) = f(m) + fN(2)}(m) +
fA{(3)}(m) = 3m$$ Przez prostg indukcje udowodnie, ze $f(k) = k$.\
begin{enumerate} item Dla $k=1$: $$3 = M(3)}(1) + I{(2)}(1) + f(1) geq 1 +
1+18$ a wiec zachodzg rownosci i $f(1) = 13. item Krok indukcyjny.\
Zauwazmy, ze $f(k) geq k$ gdyz $f$ jest roznowartosciowa. Stad wynika
$t\(2)}(k) geq k$, a nastepnie $f{(3)}(k) geq k$. $83k = f(k) + {(2)}(k) + PN (3)}(K)
geq k + k + k$$ a wiec zachodzg réwnosci, w szczegolnosci $f(k) = k$.
end{enumerate} end{enumerate} end{document}
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