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newtheorem{thm}{Twierdzenie}[section] newtheorem{cor}[thm][{Wniosek}
newtheorem{lem}[thm]{Lemat} newtheorem{defn}[thm]{Definicja}
newtheorem{tozs}[thm]{Tozsamo$¢} newtheorem{hyp}[thm]{Hipoteza}
newtheorem{useless}[thm]{} include{style} begin{document} section{Triki z nierdbwnosciami}
begin{enumerate} item Udowodnij, ze dla liczb dodatnich $a,b,c$ zachodzi $$frac{sqgrt{a”2bc}
+ sgrt{ab”2c} + sqrt{abc*2} + (a+b+c)*2}{sqgrt{a+b+c}sqrt{abc}} geq 4sqrt{3}$$ source{Koto
PTMu - 6 mtodsi grudzien 2006} %odp. grupowanie item Udowodnij, ze dla liczb dodatnich
$a,b$ zachodzi $$frac{a”2+b”2}{ab} + frac{ab}{a’2 + b"2} geq frac{5}{2}$$ source{Zadania
przygotowawcze do konkursu PTM} %odp. grupowanie item * Niech $a,b,c$ beda liczbami
dodatnimi, takimi, ze $abc=1$. Pokazaé, ze $$frac{1}{a"3(b+c)} + frac{1}{b"3(a+c)} +
frac{1}{c"3(a+b)} geq frac{3}{2}$$ source{IMO 1995} %warunek + jednomono + szacowanie
na chama item Niech $a,b$ bedg liczbami dodatnimi, takimi, ze $a+b = 1$. Udowodni¢, ze
$$frac{a"2}{a+1} + frac{b"2}{b+1} geq frac{1}{3}$$ source{Jungary 1996, Hoojoo Lee}
%comment: mozna tez z Jensena %przyblizenie wymierne item Wykazac, ze dla liczb
dodatnich $a,b,c,d$ zachodzi nieréwnos$¢ $$frac{a”4}{a"3 + a"2b + b3} + frac{b”4}{b"3 + b"2c
+ ¢"3} + frac{c"4}{c"3 + c"2d + d"3} + frac{d"4}{d"3 + d"2a + a3} geq frac{a+b+c+d}{3}$$
source{Staszic} %przyblizenie wymierne item Udowodnié, ze dla dowolnych liczb dodatnich
$a,b,c$ zachodzi nieréwnos¢ Nesbitta $$frac{a}{b+c} + frac{b}{a+c} + frac{c}{a+b} geq
frac{3}{2}$$ %dodawanie statej source{known} item Udowodnij, ze dla dowolnych liczb
dodatnich $a,b,c$ zachodzi $$frac{a+b}{c} + frac{b+c}{a} + frac{a+c}{b} geq 4left(frac{a}{b+c} +
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frac{b}{a+c} + frac{cH{a+b}right)$$ %odp. grupowanie source{Pawtowski} item Niech $n>3$
bedzie liczba naturalna, a liczby $x_1,x_2,dots,x_n$ bedg dodatnie. Udowodnij, ze
$$sum_{i=1}*n frac{x_i + x_{i+3}}{x_{i+1} + x_{i+2}} geq n$$ gdzie suma jest cykliczna, ;.
$x_{n+1} =x_1, x {n+2} = x_2, x_{n+3} = x_3%. %dodawanie statej source{OM}
end{enumerate} end{document}
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