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THEOREMS - oo oo
newtheorem{thm}{Twierdzenie}[section] newtheorem{cor}[thm]{Wniosek}
newtheorem{lem}[thm]{Lemat} newtheorem{defn}[thm]{Definicja}
newtheorem{tozs}[thm]{Tozsamo$¢} newtheorem{hyp}[thm]{Hipoteza}
newtheorem{useless}[thm]{} begin {document} title{Kétko 15.12 - Teoria Liczb Il, czyli
Swieta juz blisko} date{} maketitle paragraph{textbf{Zadania tatw(dn)iejsze.}}
begin{enumerate} item Niech ciag $(Gib_n)$ bedzie okreslony nastepujaco $Gib_0=0,
Gib_1=1, Gib_{n+1}=Gib_n+Gib_{n-1}$ dla $ngeq 1$. begin{enumerate} item Oblicz sume
$sum_{i=0}"nGig_i$. item Udowodnij, ze $Gib_n"2=Gib_{n-1}Gib_{n+1}+(-1)"{n+1}$, gdzie
$ngeq 1$. item Dowiedz, ze $Gib_n = Gib_{k-1}Gib_{n-k} + Gib_{k}Gib_{n-k+1}$ (albo co$
podobnego :) dla wszystkich $n,k$, dla ktdrych indeksy nie sg ujemne. item i z poprzedniego
podpunktu wywnioskuj, ze $Gib_n|Gib_m Leftrightarrow njm vee n=2$. end{enumerate}
item Liczby $a,b,sqrt{a}+sqrt{b}$ sg wymierne. Dowiedz, ze $sqrt{a},sqrt{b}$ tez sg wymierne.
item Na kwadratowej tablicy $ntimes n$ wpisano liczby $0$ lub $1$, przy czym jest doktadnie
$n-1$ jedynek. Na tablicy tej wykonujemy operacje (dziatajacg w $O(n)$): wybieramy liczbe
$min{1,-1}$ oraz pole $(i,j)$ i od liczby na tym polu odejmujemy $m$ oraz dodajemy $m$ do
wszystkich liczb lezacych w $i$-tym wierszu lub $j$-tej kolumnie oprécz pola $(i,j)$. Czy po
pewnej liczbie takich operaciji mozemy otrzymag tablice ztozong z jednakowych warto$ci?
item Wykaz, ze jezeli $kneq n$, to liczby $27{2"k}+1$ i $24{2*n}+1$ sg wzglednie pierwsze.
item $frac{1}{2}*$. Niech $m$ bedzie liczbag catkowitg dodatnig. Definiujemy
$S={ninmathbb{N}|m”2leq n
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