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begin{problem}  Wyznacz wszystkie takie liczby rzeczywiste $x$, ze dla ktérych liczby  $x
+ sqrt{3}$ oraz $x"2 + sqrt{3}$ sg wymierne. end{problem} begin{problem}  Dane sg takie
dodatnie liczby catkowite $a, b$, ze iloczyn $ab$ jest  podzielny przez sume $a + b$. Niech
$d$ bedzie najwiekszym wspélnym  dzielnikiem liczb $a$ i~$b$. Udowodnij, ze [ dgeq
sgri{a + b}. ] end{problem} begin{problem}  Dana jest dodatnia liczba catkowita $n$.
Wykaz, ze w~zapisie dziesietnym  liczby [ sgrt{100"n+2} ] na $n$-tym miejscu
po przecinku jest cyfra $0$. end{problem} begin{problem}  Dowiedz, ze istnieje
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nieskonczenie wiele takich $n$ catkowitych dodatnich,  ze suma cyfr w~zapisie dziesietnym
liczby $2”n + n$ jest mniejsza niz suma  cyfr liczby $2*n$. end{problem} begin{problem}
Niech $p$ bedzie liczbg liczb pierwszych w~zbiorze  ${1,2,dots,2012"{2012}}$. Dowiedz, ze
wsérod dowolnych  $p+1$ liczb z~tego zbioru mozna znalez¢ liczbe, ktéra jest dzielnikiem
iloczynu pozostatych liczb. end{problem} begin{problem}  Dany jest czworokat wypukty
$ABCD$. Punkty $K$ i~$L$ sg odpowiednio  srodkami bokéw $BC$ i~$ADS. Symetralne
odcinkéw $ABS$ i~$CDS$ przecinajg  odcinek $KL$ odpowiednio w~punktach $P$ i~$Q$.
Wykaz, ze jezeli $KP = LQ$,  to proste $ABS i~$CD$ sg réwnolegte. end{problem}
begin{problem}  Czy na powierzchni kazdego czworoscianu $ABCD$ mozna wskaza¢ takie
cztery punkty  $Xin triangle BCD, Y in triangle ACD, Zin triangle ABD, Tin  triangle ABC$,
z~ktorych zadne dwa nie lezg na  jednej Scianie czworoscianu i~takie, ze spetniony jest
warunek $*$? begin{enumerate} item Jezeli $* = XYZT$ jest réwnolegtobokiem,

item Jezeli $* = XYZTS$ jest rombem, item Jezeli $* = XYZT$ jest kwadratem,
end{enumerate} = W~ktdérych z~powyzszych sytuacji mozna znalez¢ punkty $X, Y, Z, T$ nie
lezace na krawedziach? end{problem} begin{problem}[$ddotsmile$] textsc{Zadanie
ratunkowe}~--- gdyby ktos widziat/rozwalit powyzsze zadania,  proponuje powiedzie¢ mi
o~tym~--- dam "“czekadetka". end{problem} end{document}
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