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section{Fibonacci i~rekurencja} subsection{Teoria 1} begin{defn} = Ciag Fibonacciego to
cigg zadany réwnaniami [ F_0=0,quad F_1 =1quad F_{n+2} = F_{n+1} + F_n hbox{ dla
}ngeq2. ] end{defn} subsection{Zadania indukcyjne wazne i~proste} W~zasadzie
zadania sg na madrg indukcje. begin{problem}  Na ile sposob6w da sie pokryé prostokat
$2times n$ klockami $1times  2$? end{problem} begin{problem}  Udowodnij, ze
$NWD(F_n, F_{n+1}) = 1$ dla kazdego naturalnego $n$. end{problem} begin{problem} Niech
$n, k$ bedg liczbami naturalnymi.  Uzasadnij, ze $F_{n+1} F_k + F_n F_{k-1} = F_{n+k}$.
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end{problem} subsection{i~indukcyjne proste i~wazne} begin{problem} Niech $n$ bedzie
liczbg naturalng. Uzasadnij, ze ~ $F 1+ F_3+F_5 +dots + F_{2n-1} = F_{2n}$.
end{problem} begin{problem} Niech $n$ bedzie liczbg naturalng. = Uzasadnij, ze $F 0 + F_1
+dots + F_{n} = F_{n+2} - 1$. end{problem} begin{problem} Niech $n$ bedzie liczbg
naturalng. Udowodnij, ze $sum_{i=1}*niF_i = nF_{n+2} - F_{n+3} + 2.  end{problem}
begin{problem} Niech $n$ bedzie liczbg naturalng. Udowodnij, ze $F _{n+1}F_{n-1} -
F n"2=(-1)"n$. end{problem} subsection{Teoria 2} Ciag jest na tyle prosty, ze spotyka
sie go wszedzie. A~jak mozna liczy¢ wartosci? Po kolei~--- troche wolno. Mozna tez skorzystaé
ze wzoru [ F_n = frac{1}{sqrt{5}}cdot left( varphi_1*{n} - varphi_{2}*{n} right) =
frac{varphi_17{n} - varphi_{2}*{n}}{varphi_1 - varphi_2}, ] gdzie $varphi_1 = frac{1 + sqrt{5}}{2}
> varphi_{2} = frac{1 - sqrt{5}}{2}$ sa pierwiastkami rownania $x"2 = x + 1$.
subsection{Zadania trudniejsze} begin{problem}  Uzasadnij, ze jezeli $rbig|n$ sg liczbami
naturalnymi, to $F_rbig|F_n$. end{problem} begin{problem}  Uzasadnij, ze jezeli $m, n$ sg
liczbami naturalnymi, to SNWD(F_n, F_m) =  F_{NWD(n, m)}$. end{problem}
begin{problem}  Udowodnijtozsamos¢ [ sum_{k=0}"nbinom{nHk} F_{k} = F {2n}. ]
emph{Wskazowka: jezeli robisz algebraicznie, to pamietaj, ze  $varphi_{i}*2 = varphi_i +
1$.} end{problem} end{document}
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