
Ró»no±ci cz¦±¢ II

1. Czy wyra»enie
√
6 +

√
6 +
√
6 + . . ., o którym wiemy, »e jest liczb¡ rzeczywist¡, jest liczb¡ natu-

raln¡?

2. Udowodnij, »e istnieje taka liczba c, dla której równanie [x 3
√
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√
y] = c ma co najmniej 17032011

rozwi¡za« w liczbach naturalnych x, y ([A] oznacza najwi¦ksz¡ liczb¦ caªkowit¡ nie wi¦ksz¡ od A).

3. Udowodnij, »e ka»da liczba wymierna z przedziaªu (0, 1) daje si¦ zapisa¢ jako suma uªamków �egip-
skich� tj. o licznikach równych 1 i mianownikach b¦d¡cych ró»nymi liczbami naturalnymi, np.
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4. Wyka», »e je±li n jest liczb¡ caªkowit¡ dodatni¡, to
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5. Udowodnij, »e je±li a, b, c s¡ dªugo±ciami boków trójk¡ta, to
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6. Dowied¹, »e dla dodatnich liczb a, b, c zachodzi nierówno±¢
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7. Suma nieujemnych liczb x1, . . . , xn wynosi 1. Wyznacz maksymaln¡ warto±¢ wyra»enia

x1 ·
√
x2 · . . . · n

√
xn.
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