
Elimki elimki

Eliminacje trwaj¡ 2h. Nie spodziewam si¦, »e wszyscy zrobi¡ po 4 zadania w tak krótkim czasie � rzuciªem

a» cztery, »eby ka»dy znalazª co± dla siebie.

1. Liczby x, y, z, t s¡ rzeczywiste dodatnie. Uzasadni¢, »e

(a)
√

x2 + y2 + z2 + 2xy < x +
√

y2 + z2

(b)
√

x2 + z2 <
√

x2 + t2 +
√

t2 + y2 +
√

y2 + z2

2. Znale¹¢ wszystkie pary (a, b) liczb caªkowitych, takich, »e

dla ka»dej niezerowej liczby caªkowitej x liczba x2 + ax + b jest pierwsza.

3. W trójkacie ostrok¡tnym ABC k¡t przy wierzchoªku C ma miar¦ 45◦ oraz |AB| = 1. Punkty D,E
le»¡ na bokach BC, AC odpowiednio, oraz AD ⊥ BC, BE ⊥ AC. Obliczy¢ |DE|, odpowied¹
uzasadni¢.

4. Wykaza¢, »e istnieje liczba postaci 11 . . . 1 podzielna przez 7052010705201.


