
Eliminacje do PTM � @gmail

1. Ambasadorów 2009 pa«stw posadzono przy okr¡gªym stole, na którym umieszczone s¡ propor-

czyki pa«stw. Niestety »aden ambasador nie siedzi przy proporczyku swojego pa«stwa. Uzasadnij,

»e mo»na tak obróci¢ stóª, »e co najmniej dwóch ambasadorów b¦dzie siedziaªo przy wªa±ciwych

proporczykach.

2. Dla jakich liczb caªkowitych n liczba 1! + 2! + · · ·+ n! jest kwadratem liczby caªkowitej?

3. Na ile sposobów da si¦ pokry¢ kwadrat 15× 15 kwadratami 3× 3 i 5× 5?

4. Dwa rozª¡czne okr¦gi o1, o2 s¡ wpisane w k¡t BAC, tak, »e okr¡g o1 jest styczny do prostej BA
w X, za± okr¡g o2 jest styczny do AC w Y . Prosta XY przecina o1 jeszcze w X ′, za± o2 w Y ′.

Uzasadnij, »e |XX ′| = |Y Y ′|.


