
Eliminacje � klasy pierwsze

1. Punkty I,O to ±rodki okr¦gu wpisanego i opisanego na trójk¡cie 4ABC, przy czym zachodzi

BI = BO oraz CI = CO, ale AI 6= AO. Znale¹¢ miary k¡tów 4ABC.

2. Udowodnij, »e nie istnieje parzysta liczba naturalna k oraz liczby naturalne x, y, n takie, »e 3n =
xk + yk.

3. Czy istniej¡ takie liczby caªkowite nieparzyste x1, x2, . . . , x2010, »e
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4. Na kóªku Yogiego Seba przepisywaª zadanie: �Rozwa»my wszystkie ci¡gi 2011 liczb caªkowitych

(x1, x2, . . . , x2011) takie, »e x1 = 1, 0 6 x2 6 2x1, 0 6 x3 6 2x2, . . . , 0 6 x2011 6 2x2010. Powiedz,

dla którego z tych ci¡gów warto±¢ wyra»enia . . . jest najwi¦ksza.�

Niestety w mi¦dzyczasie Yogi starª tablic¦ i Seba zd¡»yª tylko zapami¦ta¢, »e zamiast �. . . � byªo

wyra»enie postaci ±x1 ± x2 ± . . .± x2010 + x2011.

Udowodnij, »e wci¡» mo»e on rozwi¡za¢ zadanie tj. wskaza¢ ci¡g, dla którego wyra»enie napisane

na tablicy miaªo najwi¦ksz¡ warto±¢.


