
Pancerniki (Dasypodidae)

1. Na obozie naukowym w Serwach uczestnicy rozwi¡zywa¢ b¦d¡ 2008 zada«. Na obóz ten komple-

towana jest kadra. Powiemy, »e osoba A jest niegªupsza od osoby B, je»eli A potra� rozwi¡za¢

wszystkie te zadania, które potra� rozwi¡za¢ B. Powiemy, »e osoba C jest w kadrze zb¦dna, je»eli

istnieje w kadrze inna osoba, która jest niegªupsza od C. Z ilu maksymalnie osób mo»e skªada¢ si¦

kadra, je»eli wiadomo, »e nie zawiera ona zb¦dnych osób?

2. Pokaza¢, »e je»eli x, y, z s¡ liczbami dodatnimi, to zachodzi:
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3. Okr¡g o ±rodku w I jest wpisany w trójk¡t 4ABC i jest styczny do AB, BC, CA w L, N, K
odpowiednio. Punkt M jest ±rodkiem odcinka AC, za± punkt D le»y na przeci¦ciu KI i LN .

Udowodni¢, »e punkty B, D,M s¡ wspóªliniowe.

Wskazówka: U»yj teorii ±rodka masy

4. Wykaza¢, »e je»eli a > 3 jest liczb¡ caªkowit¡ nieparzyst¡, to dla dowolnej liczby naturalnej n,
liczba

a2n

− 1

ma co przynajmniej n + 1 ró»nych dzielników pierwszych.


