
PROserwy - dzie« pi¡ty

1. Dane s¡ liczby a1, a2, . . . , an takie, »e ai ∈ {1,−1} dla i = 1, 2, . . . , n. Ponadto wiemy, »e

a1a2 + a2a3 + · · ·+ an−1an + ana1 = 0

Udowodni¢, »e n jest podzielne przez 4.

2. Niech O1, O2 b¦d¡ okr¦gami przecinaj¡cymi si¦ w dwóch ró»nych punktach M,N . Niech styczne

do okr¦gów O1, O2 w M przecinaj¡ O2 w B, O1 w A odpowiednio. Niech AN przecina O2 w C,

za± BN przecina O1 w D. Udowodni¢, »e

|AC| = |BD|

3. Danych mamy ci¡g 101 liczb rzeczywistych. Udowodni¢, »e mo»na z niego wyj¡¢ 11-wyrazowy
podci¡g niemalej¡cy, lub 11-wyrazowy podci¡g nierosn¡cy.


