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Zadanie 1

Wyznacz wszystkie takie liczby rzeczywiste x, »e dla których liczby x+
√
3 oraz x2 +

√
3 s¡ wymierne.

Zadanie 2

Dane s¡ takie dodatnie liczby caªkowite a, b, »e iloczyn ab jest podzielny przez sum¦ a+ b. Niech d b¦dzie
najwi¦kszym wspólnym dzielnikiem liczb a i b. Udowodnij, »e

d >
√
a+ b.

Zadanie 3

Dana jest dodatnia liczba caªkowita n. Wyka», »e w zapisie dziesi¦tnym liczby

√
100n + 2

na n-tym miejscu po przecinku jest cyfra 0.

Zadanie 4

Dowied¹, »e istnieje niesko«czenie wiele takich n caªkowitych dodatnich, »e suma cyfr w zapisie dziesi¦t-
nym liczby 2n + n jest mniejsza ni» suma cyfr liczby 2n.

Zadanie 5

Niech p b¦dzie liczb¡ liczb pierwszych w zbiorze {1, 2, . . . , 20122012}. Dowied¹, »e w±ród dowolnych p+1
liczb z tego zbioru mo»na znale¹¢ liczb¦, która jest dzielnikiem iloczynu pozostaªych liczb.

Zadanie 6

Dany jest czworok¡t wypukªy ABCD. Punkty K i L s¡ odpowiednio ±rodkami boków BC i AD. Sy-
metralne odcinków AB i CD przecinaj¡ odcinek KL odpowiednio w punktach P i Q. Wyka», »e je»eli
KP = LQ, to proste AB i CD s¡ równolegªe.

Zadanie 7

Czy na powierzchni ka»dego czworo±cianu ABCD mo»na wskaza¢ takie cztery punkty X ∈ 4BCD,Y ∈
4ACD,Z ∈ 4ABD,T ∈ 4ABC, z których »adne dwa nie le»¡ na jednej ±cianie czworo±cianu i takie,
»e speªniony jest warunek ∗?

1. Je»eli ∗ = XY ZT jest równolegªobokiem,

2. Je»eli ∗ = XY ZT jest rombem,

3. Je»eli ∗ = XY ZT jest kwadratem,

W których z powy»szych sytuacji mo»na znale¹¢ punkty X,Y, Z, T nie le»¡ce na kraw¦dziach?

¨̂ 8

Zadanie ratunkowe�gdyby kto± widziaª/rozwaliª powy»sze zadania, proponuj¦ powiedzie¢ mi o tym�
dam �czekadeªka�.


