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Zadanie 1

Znale¹¢ wszystkie liczby caªkowite n > 1 o nast¦puj¡cej wªasno±ci: istnieje taka permutacja (a1, . . . , an)
ci¡gu (1, 2, . . . , n), »e dla k = 1, 2, . . . , n suma a1 + a2 + . . .+ ak jest podzielna przez k.

Zadanie 2

Okr¡g wpisany w trójk¡t ABC jest styczny do boków BC,CA,AB odpowiednio w punktach D,E, F .

Prowadzimy trzy proste: przez ±rodki odcinków AE i AF , przez ±rodki odcinków BF i BD oraz przez

±rodki odcinków CD i CE. Wykaza¢, »e ±rodek okr¦gu opisanego na trójk¡cie wyznaczonym przez te trzy

proste pokrywa si¦ ze ±rodkiem okr¦gu opisanego na trójk¡cie 4ABC.

Zadanie 3

Wyznaczy¢ wszystkie takie pary funkcji f, g okre±lonych na zbiorze liczb rzeczywistych i przyjmuj¡cych

warto±ci rzeczywiste, »e dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y prawdziwa jest równo±¢

f(x)f(y) = g(x)g(y) + g(x) + g(y)


