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Zadanie Udowodni¢, »e w 30-k¡cie foremnym przek¡tne A1A19, A3A24 oraz A8A28 przecinaj¡ si¦ w

jednym punkcie.

Rozwi¡zanie

1. Niech O b¦dzie ±rodkiem okr¦gu opisanego na 30-k¡cie oraz niech P b¦dzie przeci¦ciem OA30 z

A8A28. Udowodni¦, »e P jest szukanym punktem.

2. Lemat 0.1 Punkty O i A3 s¡ symetryczne wzgl¦dem prostej A8A28.

Dowód:

∠A3OA28 = 10 · 6◦ = 60◦. Trójk¡t A3OA28 jest wi¦c równoboczny, analogicznie A3OA8 jest

równoboczny, a z tego wynika teza.

3. Udowodni¦, »e A3A24 przechodzi przez P . Zauwa»my, »e z lematu wynika, »e ∠OA3P = ∠A3OP =
∠A3OA30 = 6 · 6◦. Poniewa» zachodzi równie» ∠OA3A24 = 6 · 6◦ oraz punkty P,A24 le»¡ z tej

samej strony OA3, to dowód jest zako«czony.

4. Pozostaje udowodni¢, »e A1A18 przechodzi przez P .

5. Udowodni¦ pomocniczo, »e |A1P | = |A1A3|.
Zauwa»my, »e obrót o 6 · 6◦ przenosi OA3 na OA6, za± A28 na A1, wi¦c z lematu wynika

|A1O| = |A1A6|

Zauwa»my, »e OA6||A3A24 = A3P oraz ∠OA6A3 = ∠A6OP = 12 ·6◦, wi¦c czworok¡t POA6A3 jest

trapezem równoramiennym, punkt A1 le»y na symetralnej jednej jego podstawy, a wi¦c le»y tak»e

na symetralnej drugiej podstawy.

6. Skoro |A1P | = |A1A3| to

∠A3A1P = 180◦ − 2∠PA3A1 = 180◦ − 14 · 6◦ = 16 · 6◦ = ∠A3A1A18

tak wi¦c punkty A1, P, A18 le»¡ na jednej prostej, co ko«czy dowód.
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